LA TRIBU-
(Bulletin occuménique, apdriodigue et bourbachiquc, n°30)

Congrds nilpotent de CELLZS-sur-Plaine (1-8 linrs 1955)

Présents ¢ Cartan, elsarte, Dizmier, Godenent, Koszul, Schwagtz,
Serre, Veil.

Visiteurs : OSmithies, Thom.
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Conformément aux traditions générales, de srands Gvinements mondiaux
ont margué lo semrine du Congrds. Bourbaki a mBue devoncd ceriains

dlentre eux en f&8licitant par télézramme; huit jours 3 l'ovance, le

Professeur Jean LiRAY pour son Slection acadénique. On o proposé aussi

un t8lézranme de félicitations & Ilalenkov, mais Schwurtz,qul songe & la

succession de Staline, s'y est opposé. Un déeret est paru, prévoyant
ltinternement des alcooliqucs réputés dansereux pour leur entourage :
on en espdre d'heureuses conséguences pour Bourbalki. Le correspondant g

spéeial du "Ibonde®" 4 Celles—sur-Plaine a cablé 2 Journal dans les

con
 ternes cuivants s "La voie est libre pour 1o ratific Jtion§ en troisidme
lecture, des tra 1t£s d'intéﬂrﬂtlon 8.

Les santds furent plutdt déficientes, les fiddlcs troatnont qui son
furonele, gqui ses vapeurs, qui gon lumbazo, gui ses bocksteins’(un vrai
massacre ). lbis un d6jefliner & la truite au Donon r&iablit le moral, et
Cartan adelare 3 #Cotte foic-ci, jc parle fronchement!.

A 1o lceture des EVT, on o déciddé que les rddactions seraient ddsormais

expédides sous enveloppe fernmde scellde cerclée. D'antre part, le congris

a observé avze hovreur et dd~ofit un phénonmdne gu'on n'a pu baptiser
autrement que delavaldpoussinisation de Dieudonnd. Un comité de dédelava—

lénoussinisotion de Dieudonné o 4td pussit®t constitué pour conjurer le
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Fle sérienz, lo-diseipline et 1o combativité des disciples furent en

facheuse rdésression, ¢t l'esprit du Ihttre no souffla que trés Spisodi-
quenent. bls=d 1o révélation deg travaux de Buridan, les décisions

principoles furent qulon se déciderait ou p=ockain Consris.

Bourbalz

(por Anno de Tocilles et Paul Valé&ry, retrouvé por L.Sartre);

On 1it sur ton fromt hout quiun Scleoir illunine
Qu'Zuclide fut ton frdre et Thalds ton cousin.

fcg dizux, qui sont cn Or8te et dans 1'%fle d'Erine,
A ta vigne tonjours donnent lc bon rzisin.

Je 1l'orgucillenx impic on peut voir lo vertdbre
Slonchir honteusement dons les champs rceonguis
De 1'Absolu divin dont tu défends 1'Alsdbre,

£t ton bien, Bourbalki, est un bien bien acquis.

De l'Ecpoce et du Tenps tu déticne tous les jeux.
Jde n'étonne pourtant guond je vois gque tu pocux,
Sans te sentir fr818 dtune sréscnce 2ilde,

Sanc que cilic ton oeil on tremble ton compas,
Voir, & ces mlmes cieux que vit Zénon d41Llde,
~ Une fléche qui vole et qui ne vole pas.
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Etot des rédactions.

iﬁxre I.- Chop.II cdopté modulo la terminologie.-

On souhaite que Dicudonné puisse rédizer les ctroectures pour

juin (ce qui perncttra, accessoirement, de di”CLte” plus faci-
lemcnt 1o question terminologique).
Chap.III. R&daction Dicudonnd pour Octobre.
Iivre IT.- B68dition II. On est trds indicéds, et on en reparleras en juine
Les solutions possibles sont exposées plus loin. :

Réédition III-IV - Rapport Koszul pour juin.
Formes gquadratiques. Rédaction Chevalley pour juin.
Géondtrie S81ldmentaire. ?ascicule de résultats de Samnel (sans date).
Alglbres de Lie. On lira la rédaction Godement en juin.
Anncoux prinitifs. Koszul fera 1'Etat 4 pour £8vrier 54.
Problime ¢ Publiera-t-on un fascicule de résultats pour les
5 premicrs chapitres d'Algdbre (par exemple) ?
Livre V.- Chop.III. Adopté. ‘
Chap.IV. Dieudonné fait la rddoction déiinitive.
Chap.V 5 31 adopté. § 2 Dixnier fait une rédaction gu'on
liro rapidenent en juin.

Pascicuie de résultats. Serre {(juin 53}.

Livre VI.-~ Chap.V-VI. Diecudonné fera 1'état 4 (sans date).
Chap.VII (mesure de Haar). Etat 2 de CGodenment (sans date).

Topolo~ie p.... On se décidern cn juin en diseutant dés varidtés.

Varidtds. On vs avoir une védoction Godement et une rédaction Dixmier,
gu'ton lire en juin. ;

Al~0bre locnle.- On 2 prévu & Pelveux 52 une rcfonte du début par

utilisation de 1o lindaire compacité et des filtrations.
Sompel cot invitsd o Serire 4 Weil & ce spjet..
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znsarsenents.
Cartan, Chevalley, Delsarte, Weil : ef. Iribu de Pelvoux 52 (pour Veil,
remplacer " localis sateurs®™ par "régularisateurs®, et, pour Ckevalley,
"biconvexes® poar "plan concaves®).

Dieudonné Structures s juin 53 '
Ensenbles ordonnds : Octobre 53
Spécialisations ... : sans date.
Intézration V - VI ¢ sans date.

Rédaction définitive de Sns.i1, BVT IV retouches a
EVE IIF et ¥ g 1.

+ ce qu'il pourrs faire dans ses moments perdus.

Dixmier 3 Ltude infinitésimale des variétés {y éonpris les tronsfor-

mations infinitésimnles) : Février 54.
Zspaces hilbertiens, § 2+ juin 53,
Koszul R8Gdition 4'A1g.III-IV (rapport) s juin 53
Annesux primitifg s février 54.
Godement : llesure de Hoar (sans date).
Rapport d'Analyse harmonique (sans date).
Znvole & Dieundonné des exercices ergodiques'pour 1'Intéor.VI.
Sgmmy : © Alslbre homolozigue s juin 53.
Top. p.es, chap.I et IV ¢ sans date.
§QEEQL g Géomdirie élémentaire {(résultats) : sans date
Premiers chapitres des variétés : Octobre 53.
Schwortz Rapport sur les fonctions analytiques ¢ Octobre 53 j
Papier cur les chatnes volumltriques : sans date. |
Produits tensoriels A'EVE s Jjuin 53.
Serre 3  Pascicule Résultate EVT s juin 53. ZEspaces fibrés : sans date

Jemonder & Borel un fasciculc de résultats sur les espwces ?
riemanniens symétrigues.
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Prochoin Conrxris
5 - 20 dJuin 2 Royoumont.

2édactions existantes ou sur le point dlexister, et discutables.
Début de 1iAigdure unldimcn.)ionnellee :

Anneaux noethdériens.

stude globale des varidtds, &tat 2 .

Alodbre de Lie g rédaction Godenment.

Voriétés ¢ rédoctions Dixnmier et Godement.
Rédactions cttendues d%ieci juin

Formes fucdratigues, Algdbre homolozigue,

Structures.

On choisira le prosramme an Séninaire.

Céninoire deg 16-17 et 18 I'ni 1953

Veil 3 Jubilation de Takagi (2 exposés)
Serre : Ispaces fibrdés q1~bbriques.
Godement ¢ Fonctions sphérigues.
Lévy-Lottds ou Lions ¢ ?

Ensembles II.

Les §§ 3-6 sont a2doptés, sauf sur des points de détail et mises

& part les questions terminologiques.

A ¢c8té de 1la vieille terninologie? on o adopté provisoirement

injection, surjection, bijection {(resp. tif). Ilnhis on attend la prochoi—

ne rédaction des Struetures pour prendre une décision définitive.

On estime gn'on psut actuellement Sviter de dire "cﬁﬂonique” dans

certains cas. Por exemple, on porlera de llextension de £ & 1l'ensemble

des narties, deg extensions de f et g au produit... (on aura gussi

droit de dire TMeanonigque®). , =

le

i
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Pour faciliter 1le longage au chep.IT, on pourra porler de l'ensemble
de définition et de l'ensemble des valecurs d'un graphe.

Introcduire comme Synonymes -les phrases suivontes s soit £ une cppli-
cation de A dans B, soit une opplication £ s A—>3 s Soit f s A—3B .

On vide lo terninologsie ﬁtransfornation de A en B" (molzrd Ens.R )
Réintroduire la rotation (u,v) pour le produit dfopplications. =
He pas porler de "projection ccnonique” de E sur Q/R - '7
Parler de "représentant d'une classe?, et de f"systlne de représen-
tents®™ (comme gzéndralisation dtune section). '
A part celo, il n3y 2 quc des nodifications de ddtail.
Encembles IV.
On couhaite pouvoir dicecuter 1la pzockaine rédaction en juin.

Poivre legs linites induciives et projeétives dong les'strucfures.

AlxCbre II.

Le Consrds est incapable de conclure, et renvoie 1la déciéion & juin.
Les possibilités sont les suivantes : 1) RSédition sans chanzements.

2) Si on d8cicde des chonsencnits, ils peuvent porter sur les points
suivonts : a) insertion des modules semi-simples (éventuellement jusou?®
au th. de densité, qui pernct ée trivioliser 1lc th. de Jacobson-Bourbski,
et le th. dt4rtin du chap.V), b) insertion des produits tensoriels sur
un anneau non commutotif. c¢) considdration des mtrices dont les 616-

o

nents ne font pas partie d'un annecau (Ixenmple : on o une famille de

®

de b dons © s il y a

est un homenorphicm - -

3 = =
nodules L, s eta

aussi des potrices de distributions guiautilise Schuwartz). &) Introduc-—

tion du lonmose des suites exactes.
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Théortme de dennité => Jocobson-Bourbaki ot Artin : Soit X un eorps.;f
Yang ‘ifZ(K9K)’ K opérant 4 souche est le commtant de K opérant & droif}
Pour L souc-corps, on considdre les O €<Q?L(K,K) (L opérant & gauche |
sur X) 5 i.e. le conmutant de L ; il contiont K. (opérent & droite sur Kj.
Pour J& anneou d'endomorphisnmes du groupe K , avee JT .~ K , on con~§
sidére le sous-corps L attaché qui n'est gutre que le commtant de 1 e,f
L == 6 — L trivial . ’
W — T — Iy’ *
JI¢ est dense dans ML’ (th. de densité). Alors &
1) Si [K:LJ Cifiooni,  Bwr = gr! (Jacobson-Bourbalki).

2) Yans le cos général, N et WY’ coincident sur un sous-espace

de dimension finic de L (Artin).
Jenander & Carton ges papliers pour une rédaction &ventuclle de la
fin du chanitre. :
- p.1, lignes11-12 @u bas, supvrimer ¢ anputé .... -
lignes 1-3 du bas ¢ dire simplement qu'un sous-nodule d'un_ﬁodule
unitoire est unitaire. -
D2, ligne 4, ojouter s supprimer la remorgue.

Feire au n%2 les sonmes et interseetions guelcongues de gsous—nodules.

.2, en bas, siznanler avee un 2 ane les honothétics nc cont pos des
appliecations lindoires. '

P-3, définir par abus de langoge, 1'innge d'un honomorpaisne.
Remonter 1o prop.2 tout de suite aprds la prop.1, cn remargue.

Ped, lirne 4 3 si ul(x)=0 pour tout =x€S ... Suppriner les }ignes_f»8,
Faut-i1 ané définition plus formalisde des suites'eﬁactes, et, si

oni,; laguslle ? Il fout le cos des suites infinies dans un sens, dans |

les 2 sens, deg cuites finies, des suites cycligues {ce dernicr exemple

e
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prouve qu'il n'y a pas de structure dtordre sur l'cnsemble des indices,

nzis seulcment une notion de "précddent" et de "suivant®). Ce ne sont
pas des "guites" ay sensa Bourbaki.

v

lisne 6 du bas, supnrimer Mgrunc monidre gdéndéralet
(l'exenple 2 est un ens particulicr de 1l'exemple 1).

P-5, liznes 1-2 : un isomorphisme de conoyau de 4, sur lc noyau de Uz H
donner lo démonstration. :

5% : neter L, les'familles de nodules.
°5 : le dSbut est rejets au no2 jusqu'd la déf£.7 .
Définir d'abord 1o notion au haut de la p.9 . Zxenmple : eas od les i,
sont des injections canoniques. Puis, existence de 3 lorsgue les Ea
sont donnés et qu'on veut des 1@ biuni;oques.
Améliorer la terninologie M"fomille spectralef. v -
p-10, Bisnes 14 et 16, remplacerf gef 4, par fog ; lisnes 3-4 du bas :styleé
p.12, ligne 7 du bas, style | _
Dire quelque part que si E est somme directe den Fa et des Ga s avee
GaCFa sona G=F .
D14, dire qu'un module peut £tre non libre avec tous ses &lénments

A

libres ; exemple : Q .
P. 15, suppriner les liznes 16-17.
.16, 1lignes 1-2 du bas : il ne fant Pas eavisager seulement le eas
o lo fonmille engendre E (ef. p.52, démonstration du th.6).
P-17, lisnes 1-4 du bas supprimer (on a besoin de l'cnnuloteur au
chap. VII).
p.2G, Ssupprinmer les liszmnes 1-5, et, dans la licne 6, 1'hypothdse de

finitude.

Grouper les prop. 3-4-5, en un scul &noncé.

e e S A |
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Lo prop.10, p.23, absorbe la prop.7. Le corollaire doit se prouver

en envoyant @/F dangs 'ET E/Fi. Donner un exer. prouvant gue le gor.
est faux s'il y o une infinité ge Fi .

Roccourcir 1cg p. 30-31. He pas parler du centre de A, mois du cas
od A est commutatif. :

p. 35, ligne 1 du bas, vider "lindaire"™ ; p.34, lirne 7, vider

on v8rifie ..."

Supprimer lcs allusions dux foncteurs.
P-55, lirne 2 » éf(E,A) désisnera le sroupe abélicn des appliecations

linéaires de E dans As .
p.m, ligne 1 ¢ style ! |

Dire que 4 é'obtient par transport de structure.
p. 42, renmplacer (x&) par x , (xé) par x' dans (16)

lisne 13, style |

Lo formule (17) entrofnc que les e} sont lindairencnt indépendants;
p-44, lizne 12 du bas, cupprimer Mfacilementh.

lisne 4 du bas : ctest Kg au licu de Ki s CC qui eanule la suite.
p.45, suppriner les liznes 3-4 .

liznes 10-11 du bas : supprinmer les O dans les suifes exactes;
P47, li-necs 11-12 : on dira que les modnlcs sont occouplds sur & .

Précigser si les modules sont inddpendanncent & droite ou & gouche.

n. A3, 1ine 3 du bos, otyle !
. 54, sunnrimbe. :
p.55 , notation I i? P .ou B §2F pour des raisons typosraphiqueg.

P56, lignes 7-12 dn bas : pas de sulte exocte.
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T, dia~romme

(7]

.
E2xP

ligne 10, style !

p.53, lisne 3 dn bas, un Z pour £ 8 g o

p-60 : nc pcut-on sSupposer partout les modnles unitéires ?
lizne 6 du bas, renmplacer ¥Yx par xy . :
ligne 1 du bas, remplacer ax por xo .

p. 61, lignes 1-2 du bag ¢ E G;QA peut 8tre muni cononiquement ...

P-52, prop.3 : l'application X —>x ®1 ept un isomorphisme de B

sur E @jA A4 pour les structures de podulcs & droite.
2, ligne 5, style |
p-%4, lignes 6-7 du bos : exhiber un contrememple avec torsion dens :
lc p=zdx quotient. La prop.5 viendra en corol. des sommes direc& es |
p-55, lignes 5-6 : sisnaler le mivoir E-»F , F>E , A —=A° .

Hotations : utiliser Eys Esyeee plut®t que E!,EM...

P55, prop.7 s aprds les sommes directes.

p-57, donner la formle (Z;( xar')Q(Z,"3 yp) = Z,aﬁ a®y5
liznes 4-5 du bas : rédaction

p. 68, ligne 12, désouligner "copmutatif® .

D. 70, donner la formule e:(!.:‘Bx'zz ’17.‘0‘,.8‘.1:"{?> = (Jﬁ.m Ea) & (liign Fﬁ)

/
P- 72, ligne 3, considdrer le cas d'un sous-aonneau du centre.

ligne 10, renplacer "l'une® par "chacune® .
Znoncer l'ancicn Scholie.
P.-73, l'honomorphisme (20) est binnivoque si E et F ont des bases.
Igr'd i (E’@F')IXJ

In dfautres termes, I!? est blunivodue.

9& donne en particulier lcs honomorphisnes canonigues
o) >l %Y ot vert
cxplicitds ,(Jo’cer que K= oL (x{D) xy . -

—>VI quli néritent pcut &tre d'8+re
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P 75, ligne 3 au bas, supprimer "noturel®.

P- 77 : Tr est défini sur E ®F ; 1l eot défini sur of (B,E) quand
on 2 la chance que © soit biunivoquse.

Dénontrer (28) dans 1le cés o4 u est "tragable" et v quelcongue.
Sxpliciter quelque part au Chap.IL ‘
i) K corps, T Surcorps, non nécecsaoirencnt comnutatifs ;3 K ensenble
des points fixes a'un sroupe d!auvomorpkisnec de L 3 V vectoriel sui K -
W VeL , V stable par le "groupe de Galoish . Albrs, V=T8L s Gavec
T = WAV (utiliser les 6léments primordianx).
2) 1la méthode des lir~nes 4-8, p.26, dc la rédaction Scrre des onneanx :

primitifs.

Paire un errgtum aun chap.l d'AlsCbre, p.122 3 y d8finir le commutont

d'un ensenble dans un onneane.

Anneczux prinitilfs.

S'inspirer sussi de la rédaction Carian. |
p.4, donner la notion de classes de modules sinples ; pour A éonné,

clles forment un cnsemble (il y en a noinc que dtidéaux de A). |
Au début du n°2, un théortme amnongant l'égquivalénce de 3 définitioasé
des senmi-simples.
Prop.2 en lenpe et sous la forme de Cortan.
. Db.5, lisne 3 dn bag, vider "directe"o
p.5, remplacer lo wcmarque 2 par le n® de Cortan.
Apris, dirc que tout modulc de typc fini et seni-scimple est somme

’ directe'd’an nopbre fini de modules sinples.




pTs 46£.3 s 90it S un nmodule simple ; un modulc est @it homogdne
_dfesplee S si .... "Homozdne®, tout court, sera un abus de longage.
0 est homoctne d'esplee quclcongue.

Il homostne <> II sonme de Sous-modules simples icomorphes = tous
les sous-nodulcs simples de II sont icoporphes.

Dans la prop.4, parier de closscee de modulcs ginples. Prendre un E
module quelcongue, et conclure gue la sonmne des Ea est directe. ile pas
définir lec composant dtesplre Sa dans la prop. Fairze 12 dén. d’abdrd
pour E semi-ginple. '

7ﬁ°4, expliciter : quond 2 endonorphisnes de modules conmutent, le
noyau et 1l'inase de l'un sont stables par lt'autre.

Feoire le roccord avee lc point de vue : chonzencnt é'anneau {chap.II)
p.9 ; Pas de "conmatant de A", pnis "ecommutant de w(d)mn,

Isoler lc remarque 2 au début, qui est uvn renord du chap.I.

Dire que, si F eot un faecteur direct de E - (A')F = (AF)'.

Signification des cor.1 et 2 en termecs de mnbrices.

Lo situation g homomorphisme dtune conme directe dans une somme
directe aura 6t6 chyadde ou chap.Il, dans les conpléments sur les matrices
DPe15.- BDéf.1 : un anneau est dit peindtif g1 co., DSE.P.. On appelle

radical...

Déf.3.- Un anncau est dit sans radical (par obus de longagze) si son
radieal est nul (on vide "semi-prinitifn).

I1 revient ou mfme de dire gqu'il existe un A-nodule seni-simple e%
fiddle ; en effet, on a, plus généralement, la prop. muivante: Prop.i ...

Donner 1o prop.4 le plus vite possible.

p.17, prop.E;u Dire que II, (radicol de A)=radical (i1, §4)) 5 11 fout prou-

ver gque, oi H‘-‘(mij) avee mijeR(A), 1+l ect inversible (cf. pp. 28-29),
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p-20, lipne 3, ajouter intre astérisques le th. de Segal sur 12 semi—-
simplicité des C -2ls00bres.,

p-21, définir 1a représentation réguliére', et le-depré d'une représen—
tation quelcongue. ‘

Introduire 1a représentation résulidre d'une alslbre dans 1ltespzee :

dual. Dire que cette représentation con’tiem’s n foic une réprésentation

irréductible de degré n .
p-26, utiliser 1 néthode de 1a variante, avec le diagrarme ci-dessous,
que permet de construire leo projectenr L — K
| I®L —»> U@L —> L

Préeciser 1la Remarque 3 : gi II est irréductible, H®L cst Qozime dire?'"c;i
de Vet V9 (& s 8énérateur du sroupe de Galois), et V est 17‘réductible,§

p.28, dans 13 p= *0p.8, essaye.; dfutiliser les représeniations.

llodification possible de 1o fin du €2 s an $4, on 2 besoin de ceci g

1) A sans radiecal, K/k £ini, centre C de X séparable sur K = A®K
sans radicala
Sunposons 8tabli ‘: a) 1) lorSng K est galoisien sur ¥ 3 b) A®I:v
sans radical et L/K f£ini => A sans radical. , .
Alors, 1) s'obtient facilenment (soit I =C une extension gulois’ienne
de & ; A®L est sans randical par a), done A®C par 1), done A®@K p«.r a).
b) résulte de 1z prop.8 du texte. Pour a), voiei unc nouvelle

possibilité

Soit II, A-nodule seni-simple fiddle. ILI®K est un A®K module i‘id?:le.

lontrons qu'il est <~eczi-s1mple. On pcut supposer Il sipple.




e ey T e et . 3 T YA S ¢ T e . s g

=14

z) I1 existe ¥ # 0, W LGK , W sous-module (pour A®K) minimol, done

simple. :

. : # # =
'In effet, une suite W, S5 W,... 5 W, a au plus n termes (n=}Ksk})

[ctest mlnc vrai pour le A-module M@K , cor HEK = Mel+,..+ , et on

spplique Jozdan—ﬁélder)o (Tacher de bloguer g¢a avec la prop.T7)e
b) Soit W nininmnl. Alors, si G est le groupe de Galois, Zo—e_G _ﬁ*c‘: HeK .
.30, dénonstration du cor. : dire gue 1'idéal engéndré par un élément
- niipotent est nilpotent. A
Supprimer "d!'Artin® lisgne 7 du bas 3 le rajouter lignes 1 et 5 du bas ;
fponcer lo condition 3 :-il existe n et K tels que «-o ' 7
P37, pour 1=>2 3 est-il vrainment ndécessaire diuntiliser 2 fois le
th. de dencité ? -
D. 35, le cor.1 ne suppose. pas gue l'annesu est dtArtin ; il suffit dlappli-
quer le lenme de Schur a la double reprdsentation répulidre {rejeter
ce cor. au § 1).
p:39, pour 2 =>1, utiliser le th.1. Trivialiser 1=>2 en donnant,
au § 1, "ltindépendance?” de repriscntations irrdductibles distinctes.
ligne 4 du bas, faoire unc définition. ‘
Dire qaclques nots des modules sur un anneau'd'értin A guelcongue
(par exemple : il n'y 2 qu'un nombre fini de A-modulcs simples (faire le
quo%ieat par le xradical) ; si v est unec représentation, ¢ coﬁplétement
réductible <= w(4) onneau d!'Artin seni-sinple).
D.42 et sqqg, ntiliser quand il y o licu la tcrminolozie : nodule de type
fini. Dos remoTques ajoutéeé au 31 trivialisent la prop.3 qu'on
bloguera avec le th.5 -

Parler des idboux= & gouche pinimaux dfun onneau dfArtin semi-simple.
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Donner 1'équivalence de ; 1) A, module semi-sinple ; 2) tout meduls

& pauche est seni-gimple 3 3) tout module homosdne & sauche est

semi-simple (1 =>3 = 2=>1 3 1=>3 .parce que lc quoticnt d?'un moduls

seni-sinple est seni-simple) ; ot ces conditions entratnent que A est

d'Artin par Jordan-Hélder.

D44,

p.45,

.49,
p-51,

p.53,

p'54:

parler de la double représentation rézulidre. -

prononcer les mots 3 21ndbre irrdductible d Yendomorphismes.

‘Citer Burngide.

Faie

(D

lc roccord de 12 dé6f.1 avec le cos des extensions d'un corps

lizne 7 3 exteunsion commutative - idem; dons la suite.
exenple : ne faut-il pas que p soit dicerltc ou du moins
archinédicenne ?

th.3 ;: dire que A est de &imensionrfinie 3 éviter les "isomorphis-
mes dons® ., | " .
ligne 1 du bas : tout k-antomorphisme.
In notatiozi ,;§,/ est-elle canonique ?

vider 1lc¢ cor.l.

lizne 11 du bas '. un sous-corps commufatif séparable {sur k)

roximal.

li~rne 10 éu bas soit L an sous-corps commuiotif sépzreble ...

Expliciter conmplotement le n®10.

p°74,

» -

ligne 15 du bas, définition de Weonversible & droiten 9
lisnes 11 et 12 du bas, remplacer -~ par + .

Porles des idboux répuliers.

P
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1-2-3 AdoptS modulo les virpules.

7
(]
=4
=4
{4
-
Lan
> <mn

Cha 'IIIr§ (hYDOCOntinus).— Prop.2 ¢ détaillier 1o déronstratiocn.

£ 3 = B n >
Frop.3 : Solent E,F,6, 5 oye (& upn reconviercnt dc o por des

partics borndes. Soit u une application bilindairc séparément continue
de EXF dons G . Leg propriéids suivantes sont Squivalentss s

a) pour tout voisinaze W de 0 dans G et tout M e & |, il eziste Vo T
tel que u(xV)CV¥ ; b) pour tout T € , 1'immce ae I por

X —>u, est unerpirtié équicontinue de cﬂf(F,G) ;3 ¢} v o u.y eat
continue de F dons ACES(E,G). D&tailler un peu la dénonstration, en
dizant qu'on se zamﬁﬁg/ad cas o# (5"est formé dtunc seule partie X .,
Puis, définition : uest & -hypocontinue si u est séporément coatisae
et si .... En laius ¢ 1) Gehonner E et F s 2)1a 6 . T )-hypoconti-
nuité. Vider los lisnes 4-9 du bas de 1a P-5 . En pr op». le b = 2

de 12 prop.2 . :

‘Une prop.: si Q est borné dans F sy u(lxQ) est borné dons G .

Danz 1o prop.4, vider la dernidre assertion.

Pos de nototion u » Uy Dp-5 et p.6 .

p.-5, vider les libnes 12 _16.

Prcp;5.~ Si T est tonnels, toute application bilindoire sépardment

continue de I xPF dans G est GS ~hypocontinue quel guc soit le recou-

vrenecnt G; de E por des parties borndes.

Bien avant la prop.6, avoir remarqud que lc reoplacenent de @;

par (5 nc change pas lthypocontinuité.
Démonstration de la prop.6 : 1) Unicits d'un prolonzement sépordément

continue. 2) si ce prolon~enent existe, il est Q5 G; )~hvpocoauzmu
(mmvzuu,a,z ).

e oty AP s ST G T g (P N ", ey
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3) Ixistence du prolonsement séparément continu (procéder dissymStrique-
nent, cn plonseant d'abord en X;, puis en Xoe

%5 (i.e.,n°4) en petits caractlres. Y fairc toutes les modifien ations
homolosues & celles qui préeddent. Ajouter 1o prop. honolosue & 1z
prop.5. Rejeter la prop.10 av n°1, aprds 1a prop.2 .

Donncr 1'hypocontinuitéd de 1o conposition des enuomorphlsmes

(A,B) —>AeB (cf. rédaction Schuariz an fascicule de résultats).

Chap. IV, Dualité.

Remarqgue de style : Dire plutbt "y est B" que "4 est identigue &'B" .
Dans le ¢ 1, on peut &viter de dire “pour o (F,G)". Eviter de mélonger
des x et des Lo - "ﬁ
p.11, dire quec l'exenple 1 est le seul en aiﬁenéidn finie (remonter et
/ abréger 1'exen§1e‘de la p.14). - '
p.12, abrdger un veu les lirnes 06-11.
p.13, lizne 8, dire Mdual alsdbriguef.
lisne 10, dire ¢ "isomorphisme de G sur son innpge dans Fon.
Rectifier la fin de la déf.1 . | V
| On décide de ne faire le §1 quc sur R ou C :.-Ises linéciremens
compacts seront développés eﬁ Alztbre quand il y avra lieu (Ie n°7,peut
d'aillcura @tre abrégé, 1tidée généralec Stant cinmplement d'ajouﬁer -
"lindoirencnt™ ous démonstrations cur les compacto a) une applicatien
lindaire continue d'un lindai imcnont conpact dans un 11n6ﬁ1%ement topolo-
£isé a pour imnge un lindoircencnt compact. D) topolOFies 1ins rement
compactes'comparables sont identigues. ¢) E est faiblogcnt dense‘dans

3:*, done azEy . d) les topolozics de E et ErF sont identicues d'apf%§

ST N R N T s T
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aturellement, on blogue les parties homolosucs des 931 et 2. Diune
nenidre générale, on préidre la rédeetion du $ 2 & celle du §$1 .

On sisnalera dans le texte que ceriains phénondnes sont purcment
algsCbriques, avee renvoi & des exerc.

p. 15, lirnes 6-9 : les remonter au n®f . -

p. 17, vider les li~nes 1-9 .

p. 16, lizne 9, dirc 3 on a < x5, >=<x,y2>-
lignes 15-17, dire : ceci résulie oussitdt de 1o condition (DI)
et de lo d6finition de 1° . |
ligne 18, suvprimer "faible" ; idem lisne 2 du bas.
EZchanger lcs vbles de F et G dans lg prop.6 (et dans la démons-
tretion qui suit). | ' ‘
Démonstrotion de la prop.G : Soient G-/IJO:W y V3G =V , € 12 topo-
losie quotient de o¢-(G,F) et o = o(W,l). I1 est i gue /23
est plus fine que - . DYautre pvrt, goit Tun € -voisinace
de 0, U= " (U), ot W(x ,%5,c-.,x se) = U.. 51 yell,‘ona
\(.A.y,xi>[\ € pour tout A , done <'y,xi> =0 , done xieii@c;ﬁi’.
Done V(x1 ,...,xn,e) est saturé et donnc par passage au quotient
un og--veisinace de O qui est contenu dans U .

p. 22.- Aprds 1la prop.T, préeiser 1'0'ﬂt\hogonal de F dans G , enrrém,re
que. Il fout qu'il a'y ait rien & démonirer pbu_' 1¢ cor.t1 .

Y. o7 lignes 5-14, dire ceci : solent F et G, les R-espaces sous—

ccents & F et G . Soit B(x,y)— @ < Z,y> - On d&finit ainsi
une dualité entre F, et G, - On a < x,y > = B(x,y)-iB(ix,y)
(II, §6,1). Ceci nous amdne --..
Vider les 3 lirnes 2pzds la déf.2 .

p. 28, prop.1 3 I° contient 0, et cfest ...




G -
p.29, prop.3 et les remarques qui suivent s rcnonté en remarque aprds
lcs d6f. 1 et 2, -
Pour 1le §3 s vu 12 déeloration d'intention, on nc préecisern pas
sépnré" done les propositions qui sont indénecndantes de cette hypothist

- Bi © est complexe, soit = “o liespace wéel associdé. Dixre que 5

5
stidentifie ou dual topolo ‘igue de E, et que 1o dunlitd entre Eo et

:6 se déduit de celle de E!' et E por lc procddd du $1 .

Llettre des "pvimcs" aux parties gitudes dong Et.
p.-30, ligne 10 : style.
p.31, &chanrer les li~nes 7-10’et 11-14.

lisne 9, suppriner fentidrencnt.
lisne 7 du bas, style. _
p-32, lisne G du bas, ajouter : dome relativencnt compacte (th.1), donec
conmpacte puisgue fernée. .
Cor.2 : domner une démonstration.
lisne 1 du bas 2 on munit o (E,F'), espace des applications...
P-33, li-ne 3, cupprimer fMsinplcnent".
p.33, lisne 12 du bas : lo prop.2 ci-dessus dit gue P cot compact
(introduire P dans le propocition). Le cor. 2 de 1a prop.5, ¢ 3,

chap.III, dit que P ecst métrisable (puisgue R et C sont des espa eesi
méfrisables).
Définir en forme une topolo~ie compatible avec la dunlité.
p.34, vider lecs li-~nes 13-15. Dire qu'un cusenblc convexe est défini par
des inégolités. ' .
lirne 7 du bas, dire ¢ pour une topolosie localencnt convexe.

Dire gue tonnecu initinl = tonnean affaibli. En dbéduire gque 1les

RS e L T

semi-normes seni-continucs inféricurenment cont les m&nes pour les

topolo *jeg initiale et affaiblie.

e R R G ke = 2293 e e — = e s L i s s =5
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lizne 8, rappsler 13 définition de 12 & -topolosie.

lirne 2, cuppriner 1o r6férence ligne 3, renplacer la référence
par 3 %cor.3 du th.in 3 vider "mais conpe ... prop.1 et 2 n,

iigne 5, avent "S'aillcurs®, ajouter s leg v° sont compacts.
Arranger les lirnes 9 & 11 an bas. ‘

apr0c le cor., dire qu'on paric de partics borndes sans préciser.
en bas, suppriner 1'ultrafiltre. Ln topologsie de_B’ n'a pasg chanzé

parce qa'on a2 rendu continucs deg fonctions qui 1'Stnicnt aéjd.

annoncer gque la topolo sie forte n'eﬁt pas compotible avee 1o dunlitd

lirne 2 8u bas § est Séquicontinu done fortenent borns.

chonzer de ligme aprds la 19T phrage.

lizne 5, ajouter qu'on parlc de parties borndes dans E' sang préciser

ligne 6, suppriper séparé:

lines 8-13 : pourraicnt ftre abrépdes grfee an §1.

Définition en forme du bidunl. ‘

Zviter d'Serire I = En lorsque E n'est pas r&flexif.

lisnes 4-5 ; il faut et il suffit que, pour la topolo e @Ta,u')g
toute partie formde 5orﬁée soit conpactce.:

iigne 8 : pour 1a %opolo;ie forte, par ddéfinition de celle-ci.

1igné 11, ojouter : si B cst fernde, B cot compacte.

ligne,1é, supprimer "relativenment!,

liznes 1-4 du bas :,dire d'abond que E est quasi-complet pour v{a,af

ollonger 1o dém. du th.2 : invoa quer q'anora lc th.1. Puig 3’

'a) leo tonnean: daons E sont les polaizes ... b) lec poloires des

~

particc fortement borndes de E! Ffornont un gsyctine fondﬁqentﬁl de
voiginases de O pour 1la %op010jie forte de En ¢) si l'ensenble

& = l'cncenble D" 1o topolozic forte sur E cst coppotible avee 1g

L
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1z duolité entre E et B, done (llac? ey) toute portic faiblemcnt
bornde de E' est ausci fortencnt bornde.

Prop.4, dén.s si E cst réflexif; le biGual de E' est le dual fort
‘de E, dcne est Et.

p45, licne 3, tonneld "éparé.
lignes 5-6 : un espace normé qui est un espace de lontel est locale-
ment conmpact donc de dimension Zinie.
Exenple 2 : pas d'astéricques ; donner 1o dén. 3 vider le renvol
oux distributions.
p.47, lisne 8 du bas, vider 1la r8férence, mais en donner unc pour
"tonnelé™. '
lirne 7 du Basg'annoncer : montfons qulcllic est tonnelde.
Scholié ¢ dans un espoce de ?ontel, soit 2 une partie Lermée -
les propriétés suivantes.sont dquivalentes ¢ P est fortement ou
faiblement bornée ou relativenent compaocte. '
Permnter les §§ 5 et 6. ‘ |
p-51, liznes 10-11 du bas : donner,l'exemple_co,*e, n, en renvoyant 2x§3.
Prop.7 et 8 : y parler des structures normées. Voir si on peut
déduire 8 de 7 por biduslisation. -
Prop.9 : faive une démonstration directe 3 U'=E'/u°, done MM=ICp

36 - % . e pas porler dtapplication transposable. Dire : pour que u

goit faoiblencnt continue, 1l faut et 1l swvffit qu'il existe v (pas
forcément lindaire g priori) telle que ... Dans ce cas, v stappelie
(par abus de langage) 1la tronsposde de u . |

-Remplacer les liznes 6 & 9 du bos, p-54, por les topolosies les
moinc fines qui .... Vider la dernidre ligne. -

Donner u{A)c B = ‘u(B®)—A° .
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p.55 : vider lc corollaire ; conpldter 1o prOpo2 sur le aodble de 1A Lbré?g
linfoire (rédaction Cortan, p.45, th.4). -

7%2. -Annoncer ju'on va 6%ablir le disrranne lngiqan suivont
u continue =>u faiblement continnme <= ty ;ﬂ*blcm»n continue = *u

fortenmcnt continue.
D56 s vider les lirnes 4 & 10.

donner lo prop.4 quond E g 1a topolozie % ¢ soit V un voisinage -
initial de O dons P ; V° est foiblencnt compact, done tﬁ(vo)zﬁ aussi ‘§€
ona -n(i%)cy ., done “?1(V) > W0, done’ .a(V) est un voisinagev
initinl @e O . : '
D57 lignes 2-4 : abréger.
 Vider le cor.2 . <
La prop.G.pQSSG au_§ sur les Banaeh 3 regavder si on pcut en
déduire lzso prop.? et 8 ae ce 5 3 ¢a semble douteux.
p.58.- Vider les 1lirnes 4 3 16 (la prop.7 en exerc.)
Lo prop-8 sera ddduite du résultat suivent. Soit E fie- Fsy F

i
localcnent convexe, ct sur E 1a topo. la noins fine rendant continues

les 95 (cZf. chop.II). Aloro, toute forme lindaire continune sur &
st de 12 forne ggﬂ' uj °9; s u; Stont une forme lindaire
t=4 ;

il

continue sur F, . En cffet, E ne plonge dans TT'F u se prolonse
71'F1, et (TTF )'”‘25 F} . Uaturellcment, go ve ou $ 3 {oinsi

-quc la prop.8). Donncr comme corollaire aue "fortenent” ferm§ <&

i S
A
SR s S

fa‘blca ng" ferod pour un convexe dans un qC(E,E). »
P:H1 & dans 1c cor., préc1ser 1q topolozic de <Qf(N,F) Vider les liﬂﬂes
-~ ‘10

On é%n7iera en juin un § supplénentaire éventucl sur les profuits

tevwzoricls topolo~iques.
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3 Chap.V, spaces hilbe"ﬂtw ens,
§1. Les formes gtric ctencnt pocitives seront diteg défvnies-ncultlves.
' Démontrer 1z prop.2 par la décompo ition "en carrdsh de l:w. forme
hermitienne

”(x + &y, x + &y), & quelconque. Deng le cas eab8tant
£(x,x)= £(y,y)=0, O0<zf(x+y, XIcy) = ¢ f(x,y)+ é;f(x,y‘), faire
&= -£(x,y). ‘

Les espoecs préhilberticns ne seront pag nédeessairenent séparés.

Az lieu d'cupace hilbertien fopposé®, on dira "conjuguéh,

Z’r‘vop gition 5 s gsoicnt B et B! ‘deux bouies de rayons d et §+3 5
(O

<8<1). 81 un ensenble convexe K est contenu dans Bt n[j B , son

dianmdtre est < 24 VZS s
Prop.8 L sous-espace. ;
Th.3 : Tout y€E définit une forme lindaire n, sur E . L'application

y,-puy est ¢..
Aprls le th.3, domner is prop.3 du 32 .

Commencer par le n®2. Ceci supprimera une partic de 1la de. du th.1

portl i st RS G

(on envoic 1la sonme al"obflqae 2, V. dans 12 comme "externe” hilber—
ticnne, et on prolonge par continuitd). In’sroduire 1a termindlomie L

"somme hilbertienne externe“ (ou sonme hilberticnne par abus de

AV O B 5
RS AT o AR PTG 425 Y S

lanrage). du n1, commeacer p'w* un lemme ¢ gi les-xt gont 2 & 2 ortho

: - >

gonaux et x-x ect orthosonal & x, ,ona i =i >2z]|x)
danc le cas d'égalité, x = > (x[x_ )x . Ceci fait, on sé parera plus g
nettenent lcs cac hilberticn et préhilbertien. Aun 3, on ne définira

que les fonilles orthonormnles.

£
i

AL
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- Intépration

Plan ¢ Chap.V : Inté~ration des ncsures {sans intcgrﬂle fﬁiole)
' Chap.VI: Intécrales faibles. §‘1. Intégrale fa aible. $2. Ilesures
vectoriclles. §13 Désintépration des pesures. Appendice

: polonais.

Chap.VII. Ilesure de Ilnar. :

' Les chanpsg de vecteurs sont déilniulvement'vidés de ce livre.
Godenﬂnt, qui a étudié 1'intéarale de Viener & Lund, estime gque eca

- ntapporte pas dloutil nouveauv, et gue ea renire aisément dans 1le

CL 205

cadre de Bourbaki. Seuls les probldnes Sont nouveaux (mais non réso‘a;

p.103. D&finir gy lorsque g est scﬂlulvemept localement intégrable dan |
le dual 2lgdbrique de F'. Ceci pernettra de ne pas dire ultéfieu:ﬂ
nent "l'anplic tlon s -ff[fg ap de 3{( ) dans P", mais simplemen
"gp® . Introduire la notation ff dm . '

p.105, licne 4 du bas : 81 P vérifie 1le tqcoreue du graphe ferms.

Dun_ord-Pettis 2 Soient F un es space localement convexe de type

dénombrable, F' son dual muni de la topolosie faible. Soient-u une -

mesure positive sur T, et m une mesure vectorielle sur T & valeurs

e e o b e s R

dans F' possédant la propridté sulvonte : quand .... de Ft!.

o
[

Alors, il existe ...,

Les liznes 6-7 du bas en Remorque aprods.

p.107, ligne 3 : nc pas oppsler une classe g i on n'a pas d'abord introo

aunilt = ¢

garihiy et

> e v 2 () & 2
lignes 11-12 du bas : ajouter, comme condition 1°,lo lindarité.
Lxpliciter l'agpect suivant de Dunford-+Pettis : formes bilindaires
s | i
- continues sur cc xPF ’ j

i
3 :
remonter la Remorque, amputde de sa 2 phrose, avant le th.

£
-
(@)
(U]
00

lizne 8 : et telle que m=gp .o

vider le n°5-e

L]

©

od v
-
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Soit m une mesure vectorielle & valeur dans lec dunl Ft de F. Pour tout
aeF , m d6finit unc mesure ordinaire m, . Chercher los bonnes conditicns

_de dénombrahilité csur T pour que toutes lcs ma goicnt de bose une mesure
5 f é-

P 114, annoncer que, sauf exception, tous les espaces sont polonais, et
qu'il n'y a pas de différence entre f et /

Faire le th.1 cn supposant p quelconque et p p-propre (le th.2 sera un z
corollaire) : pour v e K (B), soit L{p)=(pop)ep 3 on a [{Tle)ll =i {pﬁ -
et on applique Dunford+Pettis e‘). © -e»L((p).

Pour avoir les n'ropriét‘s des *)\’t’ &tablir que, 'pou.:c ¥ e K {B)

1) [ 2 @) = [unar ) fe@aky |
donc  p(fp)= J\.t(i’)d ) (t). Appliquant ceci au cas od £ € x {X), on *traavs
‘A‘t (£)70 présqu.é partout, donc .I\t 2 0 par élimination d'ensemble de ‘
mesure nulle. Puis, supposant £=gop , avee g€ JC(B),. on trouve de m@me
: 8(t)=1\.t(gcp) ,I done p(./\,t)=et . (I1 faut done étdblj.z- 1) pour des f
d'un type assez large). = : -

p.117, dém. dun th.2 : améliorer les notations.

11°% 3 et 4 en petits caractlires. Commenéer lc n% par un loius 3 une

application mesur ﬁble d&finit une relation d'éqm.valence. Récip:oquemmn,“;

p-121, lizne 9, annoncer le’ résultot.

p.122, ligne 9, pas besoin de puissance du continu j i1 suffit dtenvoyer X

dans X de lo manilre sulvante s envoyef £IT' en un point fixe, et

o &, $
A~ s

chague point de II' sur un représentant de sa classe choisi une fois
pour toutes ; ctlest auntomatiquencnt p—-mesurab_le. ' |
lirne 9 du bas; roppcler la définition de Py -
Pﬁ-123, ajouter une preposition pour les re >1ations d’é{iuivalenge définies
per une suite dtapplications mesnrobles. =

oanettre 1a utu:e rcidnctv on & ltapprobation de Ileckey..
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