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| COMPTE-RENDU du CONGRES de TANCY (9-13 Avril 1948)

: Chabauty - Delsarte - Disudonné - Godement - Roger -

Semuel - Schwartz - ubil -

¥algré 1l'incertitude de la situation internationals, une note

ste domina ce Congres. Weil constata avec plaisir ls convergence
receasus bourbackigue, et Dieudouné félicita & maintes reprises les
ésistes de lour esprit comstructif. Il est vrei qus is "leader de
ogpasitian” et 1'%gvocat du diable” étaisnt §utre—ﬁ$1a§tique, Taﬁj@&rs.
;ii quiayant bandé leurs processus pentanx les plus &lémentaires, e
congressistes ne tentérent jJamais de bouleverser tout 1'édifics

‘;hach;que; et réservérent leur wiruvlence & des discussions de points

déteil, sisds & circonscrive. Lion fut sinsi étonné de se voir en
aséncé,sgr.lihcraire prévu ; et cetis avancs pemmit & Disudonns,

wartz et Weil de tapiriser le Congréds sur 1l'Intégration, les Variéisés
Pérentiebles et la Topologie algdhrigue anticipant ainsi sur le .
veil &ﬁ Congrds oscuménique de Juln. Les matindes furent consacrées
;ﬁﬁie I , les aprés-midis aux aut-es questions. Lihospitslité des
giens, les cafés brésilien et amiricain de Dieudonné et Delsarte,
'ieé promensdes en commun, allidrent heursusement 1'utile & 1l'agréable.
1;&¢vint & éviter qu;un'jea polonais ds construction ne torpillat ie
:’fés, car 1'Bapric du Maltre veille, st saura déjouer les tentatives
noises dé certains, tendant & falre somorer Bourbaki sur les

ils du jeu de GB 1 : .

gommutatifs (Alg., éﬁap ¥). Wil accepte le projet é’ﬁigébre

Bé, meis Pait revenir le €ongréa sur certaines SFPQlSIOBS dée;&ées

: les bases séparantes (pour les estensions de type fin;}




,_;,;aniasa aa 37, ainsi que le facteur inséparsble du degré

flﬂ! extensions algdbriques, il n'y a que 2 mots & en dire).
pouveau n° (& la fin du § 8) traitera repidement des extensions
imles non séparables. KNorme et tracs soront définies au n° des
notions synétriques (avec renvoi & la trace d'une metrice et & la
finition générale pour les algdbres, qui sera donnds au chap.VII).
;ést déeidé que les séries formelles seront faites on Appondice Bt
_;g?p,zv, ot gquicn s'en sorviras au ckap.V pour démontrer les formulss
&exewton On rassemble au 39 , svec les racines de l'unité e: les

:égggpg finis, un morceau d'extensions cyeliqaeé {th. de Hilbert-

&

f}ﬁggrange) ; le 9 deviendra ainsi vm $ d'exemples. On renonce 3
Ahifﬁire (méme er Appendice) la résclution des éguations par radiceux,

ffmais i1 feudra que la Note historique expose succinctement ls lien

;antre cette question et la thérorie moderns des corpe.

o adopte la propositiom Chevalley, tendant & appeler polynomes

;gea x (par sbus do laﬂgage} les éléments do K[x] lorsgue x est trans-.
;;éandant sur X . On dira *p-radicielle” au lieu de "radicielle®. Le mot
‘ axtansion" est réservé & un gurcorys muni de sa structure dlslgsbrs
ggr rapport au sous-corps ; pour les ammeaux, le mot "algdbre" suffit.
| f%@r la définition des &léments algibrigues, la position Cartan-Ssmusl-
| :ia:tz est édeptéa. On restreinira la plsce domnés au grand corpe

7 . Pas de celonl sur les polynomes cyclotomiques (on ss borme &
_ définitien et su Pait que leurs coofficients sont dans ls corps
smisr). o

éﬁelfbactipnnelg (Toﬁ. gén., c&ap.x). On Pélicite les Illineois

lsur bon trevail, et on accepte leurs trois principes fondsmentaux.



1= topologie de E n' inter't;en&nt ‘pes, on d&finire los struc-
formes pour un E ensemble qv,eleonqae, la topelogis ntinter-

, dams les exemples (conversence compacte).

-3 du plan des Illinois smnt redécoupés en 3 8% , comme

- Jusquis 1l'Sguicontinuité sxelus).
: 2 des Illineis)

liser aatant que possible un langsge imagé {"ume linmite mifemf

tions continues est continue®, "eur uc emsemble &guiconting,

fa:‘g_ence simple équivant & 1la ccnvargénes ‘uniforme®, ete.) ;

e en franceis les ﬁu 2 g; , etc. dans les éncnoés ; n'user

> modération dss B , ‘

§ 2, dorner lisxemple de 19e"spaeé des a:;plications linbaires

nach dans un sutre , avec la ccnvergence umiforme sur les boules

re pour les Squations différentielies). Au 3 4, l'actusl

dun § 3 devient un corollaire du th. d’Ascoli, appliqué 2 E rendu

Le question des groupes coapacts d'homSomorphismes reste
s » Weil ne se souvenant plus exactement du point en litige :

:décid.é dlen référer 4 Gartan.

Approximation des fonctions continmes sur un compact. On adopte

,ta.tien de Stone : 1) caractérisation des fonctions czmtixmes

2t approcher par les fonctiors d'un epsemble riticuld ds f£.

. ; corollaire : th. de Dini ; s 2) th. de Stome : si V est un ‘

eterieﬂ. ds P. continves tel gue 1€V , et que TecV entraine

ot si en cutre V sépare éeu: pointe queleonqmes ¥ o5t e.ense




< &

,(B) ; 3) th. de Wbierstrgsé : approximation de x| dans
par itération : : : '

Jog < Yh'+'%'( Tn s

vant en croissent, on appligus le th. ds Dini ; 4) conséguences
| précédenta : Uryaohn dans les compacts, approximstion des fonc-
eoﬁtinnes daps un produit (ne pas cublisr le cas ok la foncticn
e dans un ensemhle AxF , on peut approcher par une somms de

s ds Ponctions de x et de fonstions de y ; les fonetions de x
pulent toutes dans 4) .

,5359 sux fouctiouns & valeu:s dans ﬁn nermé par iss partitions

mes de llumité. » | e
a8t décidé que le chap.X ne reviegdra plus devant le Congrés,
}t5§tre livré & 1'impression en Juillet.

ionnaire ds Topolopie. Il est dieidé de faire upe introduction au
lonnairs, od sera citd un texte de Lavoisiasr (voir 1tIrtroduction &
Traité de Chimis) o 11 expligue qutil vsut misux que personne ne
5n§é Tien pendant 10 ans & ume 2éﬁﬁinologie nouvelle st cohéranie,

d*ﬁtre indéfiniment canulé per une terminologis absrrante. On ,

iguera gue les mots étrangers dont la forme est vczsine et le sens

lque & celui des mots frangasis corrsspondanis seront omis

gniés : kompakt®, "contingous®). 11 esf décidé gulorn n'insérera

ré termes russes : il est probable en effet qn'un Texiqne mathéma-
:anglo-russe sers bisntdt pudlis en Amérigus. ‘

Dictionnairs ne devent pius revenir devant le Congrds, chacun est
& transmettre ses observations de astall & ce sujet 3 Dieudonnd,

& 1°¥ guillet : pessé cette dute, les modificatlons ne pourront

- insérées. . | .




3 (fiches d'aggai) Le résultat de

Bnsembles. Pour 8tre utile aux non spScialistes, il sera bon de

gt snsembles abstraits {(Livre I, Introduction et chap.I-II)

12 soin constant de chacun de ne pess faire de philosophie

—

systemnatic misuse of a language especially created

is Congreés fut souvent menacé d'enlisemént.
'“ﬁﬁaané reppsla & l'ordre les récalcitrants, et "ontologiste® fut

. ©On pote une éclatasats conversion.de Schwariz 3 la

prrocal On constate gue l'Introduction actuslle n'expligue pas

, ez tous les détails de notre point de vue logique, et d'autrs part
g'étend inutilement sur des questions oiseuses.

1i eat entendu que l'Introduofion'doit & la fois servir d'Introduction
ii?:e I et 2 tout Bourbski. Il fazut y insister sur le fait gque,

5 les chep.I-II du Livre I, nous vouloms uniquement faire la

re des mathématiques et donner”dés régles qui permettent de
ifier guiune démonstration est correcte ; il fant rester sussi

$res gus possiblé sur le terrain rhilosophigue. A ce propos, il
fra expliousr : 1° que nmous ne cherchons pullement & batir un

: ; logiqus qui pourrait gervir & autre chose gqufaux mathémétiqusg

aine Qu’anx maths. de Bourbaki) ; 2° que nous admettons implicitement



iy <
toutes lss hypothéses {ﬁmétaph331Ques" si on veut) gque
loi du langage, et que nous faisons éonfianee au bon sens
‘ﬁgar ce point, jugeant inutile de répondre aux guestions
sur ce qus c'est que recomnaitrs sl deux signes sont
ce gue c'est gque remplacar un signe par un autre, ete. ;
3 be prencns aucun parti dans la guestion "mathématique et

- laissée sux préfirences de ehaenn. S'engager ie moins pos-
 les discussions concernant 1'%existence” des "objete® dont
1s methézaticien ou leur "nasure®™ métaphysigue (suivant en
obsezvetions Chevalley). Dire explicitement gque mous nous

?55028 ¢as gusrellies du début du sidecle sur les ersenmbles &b
vfadoxss, et waintenir le poim: de vue de la rédaction actuslis
utilité dee “démonstrations” Hréelsbles de nom-cortradietion :
ibatfadicticn se rencontre un jour, om mocifiera les axiomes
guence, et ce sera sans doute une source de grands progrés.

fendrs aussi dane cette introdustion faire ressortir la distine-

re les pcznts de vue "naif® e: "formaliste” st expliquer que
tion des eth I-I1 est faite de Pagon & faire glisser par
saccessifs du strict formelisue au langage naif utilisé dans
ste du Traité. ’

6 Gifficile de rédiger & nouveeu 1'Introduction de manidre

® & tous ces desiderata est confide & Weil.

_i}LQ;ifﬁﬁz : D'une manidre gémérale, il faudra consiamment
potite lzluvs explicatifs, .interprétations "naives® et

e jé espdce pour que les chap.l-iI scient lisibles ot que

8 rende gampta de ce qu'az fait.
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-n 7 : - c
igtion des relstiois. n® : ne pes déerire encors les sisrnes

ion ; & propos des arguzents, dire’qns le mathématicien peut

ent en introduire de nouveaux, et qu'en théorie il faudrait en
upe quantité considérable ; par abus de langage, on rend dis-
pour des dénmonstrations ou des éuccessiona de démonstirations
sments déja utilisés dans des iémonstrations précédontes.

Y et 3 les quantificatsurs universel et existentisl, ,
2 "sizres transfinis® ; remplacer'ﬁ‘pér "non R* , ot dire gue :
;ﬁl, "non® sont des signes st non des mots lorsqu'ils entrent
relations. Uns note de bas de pegs pour renvoyer au n° sur

8 abreviateurs en disant gufsn pourrsit considérer deux des

fondemenieonx comme abréviatears. Spécifier que remplacer

at par un aulre consists & 13 remplacer dens toutes ses

: Dire que les T 2lations sont des assemblages de signes parmi
11 y & des arguments, dont esrtains somt dits libres et
iiés ;lpuis donner les 5 schimas fondementaux de formstion
ir de relstions contenant ou non des signes abréviateurs),
e de remplaceient, nais en utilisant comme signes de sépara-
aa cadree proposés pasy Delsartie ot aceeptés par scclamation
>énten 1, Ces cadres sone aussitdt remplaces par les parenthéses
3 pour rasisons typogzraphigues) ; om ne forme plus gue des
éévnormales, et en outre on s'interdit de quantifier un arsument
a0tifis antéricurement (t%bcu,inutile, zais conforze & la

'; Schwartz propose méme de n3 jamsis guentifier 2 fois le mSne
t {exemple : ({V z)B et (3 %)8)) ), ce qui serait un tabeu
:Gn dit cheque fois quslé soat les arguments 1libres de 1s

obtenus psr los schémes fondamentaux ; lorsgu'il n'y a pas
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;viateur, ce sont les argmments gqui pe figurent dens aucun
ficateur. Suppression des fantdmss d'arguments {lettrss
sses), Kais on dirs en énongant chaque régle pour des
’x,y; etc. que la régleAresbe valeble par substitution
;&gnments & ceux gui sont qxplic;tés. Intfodnction des
“1remplacement (pour les relations) aprés l'énoncé des
M!bzmatién.- o |

11 sura fallu remarquer dans l'Introduction gu'il n'y a pas.
1&3 essentielle enire la synonynie et i'éguivalence : oe

quss?xcn de commodité. ifettre 1&5 régles (s11) ot (312}

s lieu ds (822) ot (823), dire gu'en remplagant partout §
relatiua synoayne on a une relation synonyme. Dire eomment

ae peut former (R et o) \un_argumentvlibre dene 1l'une &tant
liéutre), co forme (R et 8') er rsmplacant S par une relation
8¢ par application ds (s1).

4 (relationms normales) disparait

g.shpprimer les signes ( YV x, y), ste. : (Y xX) V v) est

| ; los sutres signes abréviatours introduite dems ce n°
'va?;r avent —> et T . Congrds se hourte aux graves
s Chevalley (qui semblent avoir été ignorées par tous les

signe abréviateur; il n'est pss slr qu'en le “désabrégeant*

&

des occurences du signe en guestion) on obtienza la mime
i méma des relationa dont on pourrsit prouver gu'elles sont

sa&s fazre appel & la résle de synonymie lide & l'empioi

?zatear considérs. Il sembls su-dessus des forces

de tenter une tells Aémonstration pour tous les signea

"+ 1] faupi done gﬁmgttgé;?Q §Q&$i &llté ds *eut*aﬁieti@aa -

: lorsgu'une relation contient glggieurs«»~'

fagons différentes {(suivant l'ordre dans ieguel on ramplae




&
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o qn'elle suppose. | : :
;(x‘y) devrail venir lei, mais Weil remarque que clest un
thématique, ot ne peut dcne Stre introduit que comme ebus
et en tout cas pas dans 1'énoncé des r3gles. KNoter g

b x & y) et dire qu'il pormite avee toutes les opérations

‘rolations vraiee. On adopte le projet Cartan : suppression
$ial ; dire seulement qulon donme des rdgles permeitant

ser de vraies certaines relstions. Puis dommer R ou & , st

,ﬁtieas de langacs de la p.20, 8t la distipetion de la p.21
i i est vraic, B est vraie® et ®A entraine’B* ; puis domner
as {v2) & (v42) arrangés le mieux possible, en utilisaunt les
traine” et “équivalent* Inilerprétations naives en petits -
{actarment pour la dietinction ds la p. 21). Démontrer les

iciles des schémas une fois qutila sont tous énoncée. A4jouter
i?ﬁéorieg ot sxiomes. L'emplci faii dans le texte dn mot

:*‘ést Jugé abusif et non comforme & la pratique ; utiliser
» @¢$, par excmple SETEXE "scrite® . Bnaﬁhéorie sera formée
les sorites ¢ on prend pour axiomes les axiomes de ia théori
bre gusleongus d‘axiomee intreduisant des arpuments typigues ;
5 ls théorie? signifiers *yrai dens un sorite ds la théorie®.
is droit de quantifi er ty@iqpement plusiaurs argunsats
» relation (¥ ; les arg;*menté de bage sont ceux gafcy
fe tas typiguement. Denner des sxemples ds }é espeécs. Dira

ndrn en iztitulan un éoncé “ibéorame

i

propesitior® . stc.




- 40 -b

le "sans intérét en lathématique® de la p. 27 (ne pas
rale). Un exemple de 3° eapioe pour la "non-comtrsdiction

g ; couplase. 1n° 1 : éerire
s avec des cadres : (el) rigoureusement d'abord, puis avec

langege des (Sub x & z) ; mettre {e'1) aussitdt aprds (ei).

aﬂﬁnner des traﬁaetions‘naives des schémas fordamentaux ;

':91. fonct. biunivogues). Dss exemples ds 55 espéce pour

; de la 3. 42. L'introduotion'des symboles fooctionnels se
;égx_dbjsctione générales de Caegvalley sur les signes abrivia-
. oxemple de symbole‘fonctiennsl canulé : f;(x,y} . lLe signe
~§mt un métasicone, qui ne sera employé que par abus ds langage.
<rénnn9r un exemplie duv canular de la p. 49, lignes 4 4 7 .
dopte 1= proposition Cartan de faire 1o couplage avant l'appar-
5, ot & la £in du $ 1 . Dommer les exiomes (Ery), (Ey), (Byy)
J s traductions en isngage naif ; puis on veut définir les

B Pr,2 el prpz pour un couple 2 gneleonqns, et non plus
. pour un z appsrtenant 4 un Ex F . Mals comme le point ds
86 refuse & considérar'que'n'importa quoi est un coupls,
i#at plug définir pr1‘et prz comms dss fonciions absolues.
sauve la situstion en r emsrquant qu'il suffit de 4éfinir pr,
comms des foncticns typigues dans le "type des couples” »
~5t'dit; on guéntifie typiquement z & partir de la relation
; x,y)) : appeler ici .pr1z et pry2z les ccordonnées de z

des le début l'exemple de la relation d'égalité (qui reviendra




¢ 41 &

projection® étant, avant abus de langags, réservé aux parties).
équivalences des p . 68-70 sur lec pessage d'une relation &

& une relation & 1 seul é.:gunent "oouple®, et vice-versa.
J onance. La décision prise pour les eouples améne le :

.~ 8u nom de la pratigue des mathématieiens , & considdrer aussi
;,,_._objet n'est pas nécessairement un ensamble, et par suite gu'on
pes parler de 330 (x) pour n'importe quel x , mais seulement
cette fonction comme fonotion typidue, sur le type "snsembles®
;diie quentifier typiquement x & partir de & : uex) .
cmnt que o2 ne goit un tabou glmart (impossibilité ds parler
¢)!) et en outre Sstime que ce n'est pas si conforme que ¢a
tigque, puisqu'il est clair gue tous les élémenis explicités
ééﬁnira dans Bourbski seront er realité des ensenmbles {exemples :
= glassos 4! ensembles equj,potents ; nombres réels = clazses ds

de Cauchy équivalents, ote.). On attendra la nouvells rédaction

rendre une décision définitive.

que le signs sbréviateur  ne sera pas une source de
chevalleysqaes. Remarquer que X € & (x) ; exercice ds

st P = P, = .

u de "fonctionnaliser® , dire "passer su iype supérisur® .

> comme symbole E(xey{ﬁ) | /

ienu do ( V X €B), utiliser un signe plnes correct , par sxemple
X} ou (Y x|z < E) .

re avec les axiomes de liaprariemance l'exiocas {Eﬁm} :
Joindre ce qui est dit p.73 sur ls partie de EXF définie par
ition. Supprimer 1a ligpe 3 de la p.53P ‘(pas de morals).

est un obus ds langage pour CEX . Hoter les formmles

= B(R) U B(s) , E(R et ) = E(RINE(S) . P.62, il slagit




a2 o
parties dfpn eous-ansembles (p.64) remetire au point, et
pmuve de non-eontradiction relstive ; supprimer le

® (bas de la p. 64) . , _
de 2 cmsembles : utiliser le signe ?1'-1(2) pour la projec- '
‘partie.

,éta générals, essayer d'abréger les démonstrations en ne

gue le point cruecial : "tout revient. & démontrer que ...*
aéaanatration de la prop.7 (p. 72)

ir du 3 4, le Conzrés se oon ¥airs que le reste dun chapitre
bescin gue de "ﬁtm.c}‘es de 46tail, st en ajourne l'exznen su

=

on sxeminers 17itst 4 dee 2§ précédents.

rééige le fascicule de z-ésulta"aa de Topologis (état 4)
nné : rédéipe en &tat 4 le éhs:p,l ¢t les 3 premiers §§ du
chap.Il dss Ensémblesn.

termine le rédacticn étst 4 des corps commutatifa,

rédige 1'Intreduction des ‘Enserbles.

L O S




