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COMPTE-RENDU du CONGRES de STRASBODRG =~
: (8 < 19 Juin 1945) :

Cartan Chabant bhevalle : S R
Schwar%z. L s Belsé”‘t P 1§°t: da ?0331:

s SEI%E‘EE%E% reviennent décidément en Topolo énérale ;7' :
EL est chargé d'en faire une rédaction sane ”che : e

Co utilisera les chemins em Topologie algdbrigue qnand on dtudisra f

ngrgrgroupea d'homotopie ; EHRESMANN rédigera un chapitre sur
8.

1 est décidé d'admettre EILEFNBERG asu sein de Bourbak; s'il
pte et si le groupe brésilien n'y umet pas_son veto. Eilenbergz ,
’“c?ar~é de faire une rédaction de Topo ogie algébrique. - e

;rian du début de 1'Algébre (Chap.I exclu)

% Chap. II : algeébrs linédaire.
Chsp. III : &lgen*es ; polynomes.
Chap. IV berps corm utatifs.

taire explicatif.- Ueux ob%actlcns copire 1l'aciusl
Chap. IX :

a eensldératzon systématique des zodules (au lisu des espaces
riels) alourdit beaucour l'exposition sans grand b&néfice immédist,
odules, dont personne ne cadteste lfimportance, fsront i'objet
paragrapbe vwliérisur, probablement dans le Chapitre de d;v;sihli;té“

our les applicstions aux espaces vac»oria;s tegolaglaues ia
itie de la dualité, telle gutslle ssi sxposée dans derpidre
tion du chap.ll, ‘ast 1nutzlxsable. Car’ OB ne censzdére alors
une partie du dusl algébriguse.

En conségquencs, il est décidé de yroesaer 8 un remsniemeni du
itre 11. Tout d'abord, ce Chapitre sera préceds de : i

rols; -oménes.- uUroupes abéliens & opératsurs : sommes (infzﬂzsé)?
directes (1nfinzes), sous-groupes supplémentaires (isonmorphie
Friémentszire et du quotient) : toutes choses gui sursient d@
u¥er leur plsce su Ghap. I .- BEn outre : axioratigus varisn
t de fondeuent & lg notion de sysitdme de générateurs ei de
mes libres, avec démonstration des théoremes gui ep decoulent.
eation im@édiate : théorémes cur les groupes (& cpératsurs)




aces yecloriels. o e
{ - Espaces vectoriels : aéfinition exemples.,~
) - Sous-espaces, quotiants, procduits.

5 - Combinaisons linéaires, familles libres bases d;mensionﬁ
?4h° Codimension des sous-eapaces d'un eepace veetoriel

Appllqations 1inéalres : inchangé (mais en parlant du rang} -

1 - Formes bilinéairas. -

2 - Espaces en dualiiég ; erthogoaalité. e

- 3 - Bases duales pour la cimepsion finie. Applications
4
5

. 8uX espaces de dimersion infinie.
- Transposée d'uns appl;caticn llaéﬁl?& ;'rang.
- Eguations linéaires. '

~ Changenent Gu corps de bess.
5.- atrices (& peu prés inchangs).

Llos spplications semi-lindsires sont définlziwemang foutues en
1algré ifopposition de Charles. roaa

x-Chapitre III ~(Algébre multilinéaire) : domt la nécessité ne

g o SR D et T T D T O =
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iag pour traliter des pclyno@ss ot des S0TDS cetmu tatifs, est
des teumps ceilleurs {ou pirves, dit Chevalley), dans le
8poir ¢'un accord futur. Un eavisage de joindre les tenseurs

re consacré & la représentaiion des sroupes ; on a méme
les éliminer ent;é*eneat H : S

xogyeagngzagigggﬁlll § (Mgé’::z‘ee‘G poigaomes)

7 reports ie paragragha sur les alg cbres, zpmlsé du chap.il.

lynomes : on désire geuvoir parler das polynones

es polynomss 2B ¥ , sans gulile. “Qnﬁvltdﬁkb ls méne znneau,

jours de discassions, l'accord s'sst faii sur la ﬁefinitian
V¥oir la touts pzechaiae rédaction ds Chevalley).

‘ne considdrsrs pas de palyno&es a cosffls;ants dans un snneaw
& serort cegazderés cenme polyneﬁea g coefficients daas le
guotienis. v =
annesux de pol names & une infinité de vwr*ables gont sbap-
1s pe servent plus & Tien {« af. dénonatration de b%evalleg

e de steinits, vaguement modifiée par Cartan) 5 -

divisio:. euclidiepne des polynomes ost halancéa et vsnvayéa :
ibilité ; il parait en effeb saugrena de 12 faire passer axaat -
‘ euelxdienze des entiers. " Quand on fera la division des. Hte
ne pss oub;ier de noter gue 1le qauzzent ‘et 1o reste gds g
f par g ont lsurs coefficients dans 1'anneaa angendré ;a*

ents des coefficienta ﬁe f @ar

ie eoefficieab d@mznant de g ;:




o =Foa | f
,,éériea formelles esont expégiées‘dans'le cﬁapitre {ou pare-
_des mnneaux locaux. La raison principale est gue les
Zforaelles sont des gchémas de calcul dans les anpesux locaux.

£fé pntiolles et dérivées des polvmomes.- On décide de

es dilferentielies, parce qu'on n'a jamais & s'en servir.
aylor ‘pour une variable parait imdispensable ; 1l'utilits de
pour plusieurs variables est controversse. ' '

;:dérivation des polynomes sera traitée comme cae particulier
'i:;gion dans les’ algébres ; gros avantage : démonstration de

4
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lu nouveau Chap.III - :
| Algebres ; algébre d'un monoide (¢f sncien Chap.II)

Définition d'un polynome ; fractions rationnelles. Eléments
 elgébriquement indépendants, relations ; degré ; substiiu-.
tion dene un polynome. '

Fonctions polynomes, racines d'une &quation, prolongement
dee identités algdbriques. ; ' ;

Dérivations ; dérivées des polyromes, Taylor, Leibnisz.

apiire sur la divisibilité est rejeté apris lss corps commutatifs,
BLre apros Deaucoup d'autres choses. Chevalley tient & lsa

on entire problénes §%§ébriguss el problémes arithméticuss

diers englobent : modules, divisibilité, anneanx locaux). e

t d'ailleurs &tre intéressaat de grouper ensemble, et assez tard

©® Livre d'Algébre, les guestions qui font intervenir & 1z fois
tures'alggbriques et les siructurses dlordre. A ce titre o

OIPS "quasi-roels et la divieibililé dens les extensions algdbrigues

expulsés du Chapitre des corps commutiatifs. 5

= Pour faire la théoric des extensions algébricues dans les
comnutatifs, on se passe aisérent Ge ila division des polynomss,

 1'axiome de choix (idéal maximal 1)}, ce gui pe sera pas
laire & Dieudonné 1 : ~

. 0 oy et s GO e s <

hapitre 1V (vorps commutatifs)

L8 rédaction vhevelley a 61¢ étudiée en détail, compie tenu dss
tione du Conmgrés de juin-juillet 1945, Delsarte est chargé

uvelle rédaction du Chaepitre. : . ' :
B (N =1%) : Forues guadratiques et bermitisnnes.

== SEEERERERS= ":::2.':2::‘:.:===zmzmzz===~m~=zmmm~ e

On envimsge les élémenic de plan suivants, pour une pariis de

.
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_a'une forme quadrat; ue {corps commutatif uis hermitienna ;
npris quaternionienne% Bangp Ioi d'iner%ie? >

tiqn simultanée de dsux formes hormitiennes, dont 1'une est
e positive (corps eommntatifs su concours pour les

B ilincatren alternées - PaMaeiTis - Rediciics sinaltanée
telle forme et d'une forme définie positive.

ses espéces de gronpes linéairas ; décomposition du groupe
ire général.

,Variétés linézires sur une qaadrique, sur une dxak variété
ie par une forae hermitianne.

® st ouh e g o e

;ntre, il 8 été posé guelques jalons du aivre des varsétes
ifférenuiables gt du Livre des groupas de Lie : .

és gifrérentisbles.-

St v 2 om0
oy =-=—— s e e f.’ oS

En a esaayé de faire une prem;ére classifzca 1onsdeg maﬁiér&s

Jv?lémes,locaux de nature plutot algébrique, congernant les
pTmes 4ilféroniiclles et les systémes différentiels {équetions
variations, formes invariantes, "calcul des varlauzoas*,etc

vlémes sen -locaux : variétés caraotéristiques d'un systéne de
T, condiliop d'intégrabilité compléte de Frobenius ; ,
5&1‘8:119:;1: : points eritiques.

bldmes globaux.- Ep vrac : intégrales de formes differentlal?es,‘i
dansulabililte, de Rham, parallélieme, chanpe de vecteurs, :
[écrenes dfimmersion.

a ensuite ;cngaeuent cigeuté des définiticns initiales.

t arrivé & une définition générale des sspaces & structure 1eca1g
=locale, définition qui 5'3};11que en particulier sux sespaces

a vclci . :

On se donne un espace topologique A , el une fanille %w d‘enaem-
gris de A telle que : :
toute réunion d'emsembles de |  est un onsemble éé*@( i
 toute intersesction finie d'easemblea de {{ est un snssmble

'3de U (aone Al )

86 domne en oulre, pour chague UE& p( , un ensemble %'52 j_,
{ yxhzsuss ds U dans A , telle que : T '




M¢deUdansAappartiennea #.. est que, pour tout & .
on & Ui appartienne & : : ,U ,}un - :‘por i -
;Etout De (/5 s 8% tont g e ﬁ 2 on é. o(0) fe@(‘

a Que les homéomorphismes des divere \emembles 5' oonstituent;

-groupe de transformations de A ; on aura une "structure lozele®
ntient _t_g__g les ocuvertis de A, sinon une "structure semi- '

‘v"posé pour définir, sur un espace tepologique B, une structure
ce préeédents, on d4éfinit » pour chague U € W un enseuble 3
homéomorphigues de U dans E {ensemble ‘gu gui petut 8tre 7ide I
€ gus :

esi réunion r;le Ui (U & 26), la eonditicxn pm:;.r gu'un homéomor-
; de U dans E ayps.rtzexme 2 ‘?B est qus, pour tout 1 , ia

~

1on de g & i sppartienne & ‘ﬁgi Ypr;ncipe de lecmlsauimj ;

¢e indispensable ‘?) tout point de & posséde un vommage
€ U tel gue %‘B' ne soit pas vids ;

onxble dees ouveris ¥V de E tels qu'il existe un Ue U ot un
. tels gqus g{US =V , constltue un recouvrsment de B ; ei,

tel ¥, les homéomorphismes g se déduisent de l'un dleux
rpaisme de Vsurun Ue ¥ ) par composition avec les ¢ ¢ %/}g .
la : 81 A est le produit de 2 espaces tcpoleglques Bet F %o
u sont les encembies u X F (o® 2 est un ouvert quilaez_a
,;f) 5 et si enfin I deeigna liensenble des auto*norphzsmea de

g
* définis par

(x,7) — (=, 5,(3)) _ -
€B » JEF , 5, a;partenant, ynur tout x€B , & un groupe é;eme =
morphismes de la f£ibre F ; et cela de maniére que {g) goit

en x et y sur l'espace szﬁ , alors B esi un sspace fibré
comie ospace ds basge, F comma f:x.b'é*e , et & comme groupe. :
) Tphisnes de }.& fibre.

T en revenir sux variétés dxfi’évexz‘sia’ele}s il paralit

de sten teonir d'abord & uoe déripition D. Bius Tapide, wettant
¢ le r8le joué, dans ce caa, rar les fQIIQ‘BlOZlﬁ numerﬁguos.q
stie definii.m..; s ' :

) zo,(olobique E; a chaqne euvert . ds B sst aasgmee une
2 i ut
v Peut Stre vide} de. ftmstioas Bunérigues,

s




est une réunion de Vi s la eondition pour qn'une fbnetien

finie dans ¥, appartienna 8 Yy est que, pour tout i
tion de £ & vy appartienna‘i v, i
W i

* tout point x de E , ot pour tout voisinage ouvert ? assez
, existe un hcméomorphisme 9 ds V sur un ouvert de :

ransforne v eu l'ansemble de §gu§eg les fonotions
itiebles dans ¢(V) — R® .

e vectoriel Tx tangent en x ; est alors défzai comme
fonctions 1lindaires £ -€’§ {£) définies sur l'ensemble

?2 pour tous les V tels que xeV , et telles que

= r(f,,..,r ) , alors jr(f) =Z: 30 }(f ) .

emble dee vecteurs § des différents T_ définit 13 ?$ariété

® : on y définit le topologia suivante 2o He §o

X = X, ot 81, pour toute £ dfvu ¥ contenant x, , § (£} a

f (£} . On vérific que cet sspace iopologigue esi f;bra,
une varistsé sn-§ fois diffé?entiab 3 51 la variété E l'ss

\wv\
i

I\

es* étab¢1 un plan én “h&gltre éa 0% bi?re :

T

£ breb de Lie ; formes différentielles invariantes.

jus-algsbre <> idéaux Gifférentiels <> sous-g s Toupes

;pacea hamac»aes.

: echh134@s &= homo&orghzgmeg &> h&mamornhismes.

melrss canon 1vaaa 3 fapres&ntatlon adjointe.

X &> sous-sligébres diffé rentisiles <> ssxg-grs&gﬂs ~
;stzagaég
cul des formes invarisnies & ;?azae dea ﬁ&?&mwagﬁg canoniques
failu metire la définition des sxponentislles de matrices 5
?&ragsﬁyke du Chap. IX {Tug. géa.;yecr sseré sux ammeaux -

, 88 qui précdds doit &trs iraité pour les czyansﬁ 8

4
8BS complexes en mBme 1e2ps que pour les groupss & E;?&msﬁ s
$€ gul sull s vaut que tour les greapes & pafa,%?fsq *oeaﬁg,,rv

préme : toune lss homoperphissmes cortinus sont so Wtiaaeg

o¥éme sur les sous-groupes ferzds, st Véﬁéfaléﬁ 2193 o
Be : ls théorie ci-dessus devra Bire il?usbwge en fur of
T, des axgrnl&s de brcu@& ﬂlaszxques. :
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e uivre des. Ensambles chap des enti ers (ainsi que dans
gg:du.bhap 5 | d'algébre), faire une convention pour ia

e, dans un Chapitre, ouvdana un paragraphe, an mot, est S i
srent utilisé dans un sens restreint (ex : corps, au liem @
mutatif, dans le Chap. des corps commutatifs), il convient

1ol s0 signalé dans 1'Index é ls fin du raacicule..'

Bngagements du Congrés de STRASBGURG

WMES W I DM B o

\ 33 rédige ls nonrslle (et derniéra~?} version du 8ha9.¢1 -
. d'41g8brs qul devrs &ire préte pour le praehain Congrés
de décenbre.

- réd¢ge an résumé du bloc local dem variéiés diffSreniia-
bles : technigue des formes différentisels, mystémes
dlfférenuiels, variat&eas, ete...

ABAUTY - prépare une nouvella rédaction dn Ghapitte *Bivisébilité‘

'EYALLEY g?diggbla nouvelle version du Ghapitre ”Fsly£§m35“
Algebra..
- prépare une redactéon de l*Algibre pultilinéaire e
albsbre extérieure.
- potasse bourbachiqueaen* ies Invariants intégranx
de papa Cartan. .

ARTE - rédige le Chapitre ﬁes CQrpa commutat ifs.

‘iﬁﬁESMAEK - promei une rédaction de 1l'Hombtopie, et um rspport
' sur la topocloglie des variétés differentleixas et

: des espsces £fibrés.

LENBERG - prépare la Topologie Algé@r;qua.

de POSSEL - rédige le Chapitre des Revétements.
OF - rédige le Chap. I des Groupes de Lie.

: Un suppose Qus T EUDONEE poursuit som travail intensif de
action, et gue WELL prapars un rapport sur la uéamétria
_;gébrique. ;




