5 ;" _ W8T guo 64 |
e | | LA TRIBU ; |
| iiﬂf: (Builletin occwadnique, apéricdigue ot Pousbaskigne): | !

i 20« 15 Ayril 4944 ‘

- Bion guo a'syunt pas déclanchd d'évdasioats sensationnels » 1o récont

congras sourbaki qui otoct tonm & Puxis du 6 ox 8 Avril 1544 nfon o pas
‘ammoins réuliss un pTo;TGs importani of Gepuls lenstomps souhaité par la

fiscactlon : lo diduarrazo de la IQWghu'&e al-éhrlnuo. g¢rice & 1l'inmportant
f::ﬁvail proparalelre zocompli depaés 3 uQiB par Cartun, et & 1n conpé-
:tence techoique de Cikarles, le Conaris a yu 86 faire une preuilire idde

afepocnhle des malid red 4 tru;ter, ot dresser un plan ascez détalllé

 993 fzéaicrn chupiires. & rdéui -oxr ;3 Lo tdoe en traim de cetito rédaction
Qat.prévuévjcur lo débdt de 1a‘5rochaiﬁe'unnée scolaire, au plus tard.
;, Plan géndral. Eu vue o clrcunscrire slus nettoment le noyaou contrel
dé 1& fopolo, 1o alglbrigus qui anpa:tienb aun ”“»ructuron fondancentales®
le COuurus o3t diabord suend & fuire ua vasic inveniaire do toutes les
bnxmnus 61 rattachant plus ou wolas dizectesent, et 4 preadre des |
duczszonu {provisvires) concernziat cortaines dfentrs ollos :

3&) Ou no irnitera puao 1n thsoraa dos ®oourbos® am sons de ilenger
(compacis & 1 ¢iscacion) ; tout un nlus ¥ vura-l<il poul-8%re licu dfen

tirer des oxercicen ou oxeriples pathologigues. Almo décision au sujet I

des Tarnes {cdﬂylggag & 1 diaonsion) ; do méme (melsré 1'ineistonce !

de Ca‘zlp~) pour oo oonti 203 péuniann {conn us connexes et localensnt

>—-

cannexe ), ot Flh” 5dav lﬂﬂcnt 1a thuario des cc tioua (coapnets con-

nexes)’ nobaﬁ.auu ccntxavu ;r:puactlu’a. cont nus indéceﬁﬂaetl’ 35, otca
(?oir uruvuux de 1"00079 polonmguu ol do 1°=cule aadéricaine de

RL JMoore ot Wi 'burn) 583 g I ,
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g) ga ruqervu Jw:cu'u viug aarle lni‘amu la gueation de la placs
(mtzznlzo & donnar aux robldmes erfcluux de tonolosis dos 2 »

nf'ém‘aent loo problizes ¢o poziilon doa cowpnets nplexnséa dans Rn

(ae_ea;-.siz 315%¢, cnrasldriaation des frontldren, bouts proalora, efc.. )
chaz'lws eat elicrgd dfuva rovport sur con quustions, pour voo date qutil

»"-m'h micux l@ﬁ.:s'uz' inadtormindo.

:) 11 nlust pas auosticn do faire uva c::*zfura cur la {hiorie des

nondn 3 ecux-cl alinlerviendront fus eonud excoplos diappiication dos

w.

,héories générales. Do pime pour les diversos (tudso purticuliséres scur
_.c* “variétan & plua do deux dizzansic
d) La théorio dos crowpes d'hmotopia ou; ¢ricurs (Euzowicz) et colle

s,

:-,

aoa&espz c:es i‘ibr.m apparaissont au bsngrs,s comns pleinos dfintdrét ot

&'atenir, mg.ia deur Glal pragost souble trop larvilre pour pouvoir &ds
mintenazzt falro 1'cbjet dfun exposd ds.d:zctivue. ici oncore, an aiten-
dra pour Erendre un: de.cisz.m plus : ct.im.o Bn mpge L a@z.,une do
Charlea sur ces théories.. | .

Le torrais Stont ainsi déblay, le Cor -ris sdopte lo praciocr projot
puivant do plen giméral 3 » '
Chssg_i_, tz"s = o Dund ii-sLdvmn Jon prmanvon Lapoleeiauaa,

Chonitrs 12 g_gjf'*n—*‘w cuelfiainong eb esanlesen abniratts,

Aﬂ“‘"!?g\:“’* {}9",‘-"*&‘ e ’3. :
S s it

.,.ch.aaé,tgg IV . Clunnes f.!*«‘x;;'n}r?.e:_aé,izzéﬁ caontinnag of prolensenonta dfanplie

B s A _ eabion eontipuss, Thdorie du Is dizonsion (1 on 2 chap.)

- ctans, T e

°h ‘m"’ y Yaristéa,

ch.‘nitra “,t 2 VCW{I-‘“& a,‘ ‘”}{\‘S“ﬂs,o"’. ’7»1»’%"!‘”"1\‘!""3 (1 0.; 2 c’}'xi,z z‘aq)

R SABEIE © B g

.1..1.:...;1223:3*1 don chn ﬂétwa Chep.XI. Co c’:«mi»m p*eli inairo nta ricn &

e/&f

'9;: en priusipo avec lo Topologlo .Ng,, brigue ; efest ploiét wa chapitre
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dgazpcbrs topclogique, qui pourraii aneal bien se placer & lu fin de la
:bpa osle FLLV“th. ?cmﬁcfoia, il eat déaida e lo lalssor en t8te de
Jm Topolc”,ia als brique,” 6tant Gonnd qu*il renferve los outils essentiols
psnr lu tuesr Q “3 lfaazo-cbi", et qu‘il cst ples commode pour le
locicu; uG coaaaltcrr éro de 1%p7oir 4= %édiutemaat cous la main.

;uﬂé Dilinition @5 1a limiic projective of do 1. limite irductive
d'nnu frnille do groupos topologiquos ; ¢tude de leur topologle
(la dofinition &4 donner osi celle du rapport Cortan, tout am 7oins pour
la lijito nrojocuxve ; elle cgu ulus goaérale quo colle du fasc. Foil ;
pour la lopolegie ce 1a limite ixductive, confronter le rapport Cartan
qt is némoire do zroud&ntnal (CQRP.&&th.;t.4), & débrouiller).Définition
d'nno repr‘sentltion u'unc li.itu prcjcct;ve (resp. inductive) do G,
duﬁs wae lxmito projvw ve (resn,‘iﬂ ive) do H , par des re;séga&«
tauions ae G, dans Ha-f.- : ‘ _ _. _
g JDvalitb danq lcs 5:oupos 10@3“34932 cgmpaetn al élions : essenticlle~

Lt

mant oute lu phrt*k de l; thuu*"e Gud pout 8¢ falre sans la mesure
deléaar et Pet@r-ﬁavl (dual d’un groupe quotiont tran pss&cﬁd'un
: homomorph;sze, d“al é‘aes grougaa ﬁélumsntaires? dual éfun g:eupg :
discrct, le uual dz uuml est daﬂd 8 cas identi«ae ak groupe digeret
1nitial) Dualité egbge lga*te projective ob limwve inductive
(débzoalller la question, & 1'side du 1°F papler GCartan et du fnsc.¥eil).
bhag ZI il - Lse wubles corvoxes duns vn R? ; ; Géfinltion, exemples;
: POinua lnoerLGS, dimenslen ;- toua les convozes cu?erta de mfmo dinen-
’,sion ssnt hv“ugmc pga do mfna tous les convexeos compacis de méme
Aﬁimenszon . Prouu;L uo Leﬁz eagelbles _GORVoxOa. unveler;e convexe dfun

‘

Qngaiale i gllo oqu g“:wucwa s:i m'Onﬁ@mle cat compact.

,\0'{
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Polyddre convexe = enveloppe convexe d'un. ensenble £ini. Sommets
facss, hyperples ctappui, dualitsd (7oir‘AIQXandroff-Hopf ot aunssi
un ‘article de I.Uey: dans Comuentarii, 1932). Siaplexe & n dimensions.
_ pompleae cellnlaire osuclidion (formé de polyédrcs convexes en noibre
: &1&3} ; complexo simglicial ouclidien (ou polyiona). Subdivisdon oinpli-
eizlo d'un comploze celluluire (récurrerce sur le nombre de dinensipns).

Schéia d'un complexe cellulaire (onsesble ordonnd fini) ; schénma
d'un coaplexe sinpliciul (le schiwa est détersiné lorsquton connai
iés.SOQmets de chaquo.sinnloxs)..

Definlticn d'un coaplexe siaplicial absbrait Applications simplicia-

les de coﬁplexeq abst a;tu et do c01nlezes euclidiens. qulx ation eu-

cl*alenae afun compleoxe sinplicizl obairait de dinengion » , dans un.
B?n+1

Ca o % =iz
néfk St :

Defcrﬁafion cortlinuve dfune aptllnatlcn d'un espace. topologique |
dans o polvtcne Thiorema d'anp;o%i“ation Siﬂpliciale dfune- &ppliCa~

2 '-’,1

tion cantinue atun p@ljcha dans un autre._"_
- Eerf d'un recouvreneat Pini (quslconque} : c'sst ‘un conmyp sleze uimpi;o

'cial lecouvremant c*n91;que L’un polytopse (Zé papier Cartan) son
l.' B S5

nerf a 1s“e scnu;a que le polv opa. Definxtlon de la dimension dfun
,..L. SEae

es“ace coap¢ct
Orienugtloh dfun %n ; ar 110@‘1038 l;nealres affzn s directes ot
=I , p -

fetFO rades. 0r¢onta len d‘un hypa plan aéterminée per celle de lfaﬁpaae

ambiant ot lq donnéc dfun des dGaiueupaCcd aéfinis par‘l’hyperplan.

.’

c°33bQBence pou v Lolv edro cont 9xe : on aswocxan» & l'hgperplaa dfune

faee le dc" ~0space Cchbgdﬁnu "e uolyédre, on or;ente col hypﬁrplga,

°t ;rar rccurren»e suxr lo nosoie e diusus*enu des facss, on orlent

E

Chacune dos varidtds linéairas ccratonant wae face ; par celie méthede,




una faco & n~Z Jdisonsiocne rogoit 2 oricntaetions opposées provenant
dcs faces & n-1 diﬁﬁnB;OdJ qui la contionnent. Inversemeni, la dﬂunue
dfune suite de faces ")0<;ké’a » 08 F; est face & k dimensions do
Fk+1 - deteru;ne de pro»he en proclic une orientulion deo tout l'espace :
c'est pﬂr dulinition oriuntar le polyddre. Cas du simplexe, {traduction

daﬁs lo scbdima asimplicial.

u -

CQap,III - Detail o § 1 : Crouses d¥homolozic d'un comploxs absirait.

Chalines entilres = fouunctions définies dans 1feonsouble des simplexss
oriantéq, & valours dans Z , Selles que f{-c)=-£(c¢) pour tout co: aploxe.
Llles formont un Z-nodule € . Bage cancnigue de 6 obtemue en ebsisis-

gggt-arbitrairement ~1¢,oricnaat;on,poar.caaque sinplexe.

%;;Berd-d’un simplexe, bord d'uns chaine ; la fonction Pbord® est uva
én&omsrpazsge 9 8o & tel quo sy = 0 ,

Le Z-module G ost isomoz rphe aa Z-izcdule Gﬁrdec roprésentations ds
G dunv Z ("dual” av sens algébrique} ; l'endolorphisze ¢ de G

tran;ranﬁ do 9 , clest-i-dire tel que 9% x’= 2% , est par définition

la fbnctlcn Pco«bo:1ﬂ. Bcclnrucxte ue ia relation cntre G ot G’* :

5

éozie aah;ogaa pour les cahﬁnas “modulo nn souwaccaplexe = L 5 €n

"'"\"'fl

!

uP agant o par ia fOQCLIOB “bofd zodule H 7 .

‘Q.Buduc 1Qn_¢u souule G & une er 30 cznaniqae relmtiﬁe a 1?o“dcioéghis—

-"L :
-

me 9 (ul?1s r3 ¢léas ‘taircs} j oéperation des chainoes dos, digoraes

. s
dxaan ons ;. rnﬂugU¢@ cor*“%ieli e dc~u . Thadorie ataloguc pour

lca CLﬂlECn roqale B
Gma'g_}@ Qe le‘?g & cooiiicicats dane ua groupe ahélien iopolord LIuo
2
g (tal Gue . louto rerrdsontalicn continue dlun g" dans un g soit un

h@MO»O“uhLSQQ i en iratiiu ;, ¢n se llQltOLJ & Z Zf(2) ; Ret T ; 55




-

" : <5 i ' e

¢ On d@finit . 30 T2 1o a3 @ 89 T0T; "f‘*‘;‘&*mes“a continuea do 6%
(dia'cret) Gun A E.; \,J! wz‘ I,,x 5 ,mc\.ﬁrc de 1 convorgonce simple ;
1a~-1'onctieﬂ Loréi ﬁg ool par aofinmior» 3 (z} = Zoo® , Difinition duale
do G: 81 g ot z' cont on enaliss, © k.,u ot Gg,- sont on dualits.
1='_}i;1 Cyclss {tela que »Ei:z\ ;) cocyeloa (fols qus @*(x)-»i)) Gyclas et

cccycles W"mlc saes 6 O 3 rronpas dtho mlef:ia el dp ;:che'aclo,_ie.
‘Helauoz. ontro ces groupes lorcguo g ot gt sont on dualiids.
Thécr.m z;mal lc j:oi;}:f .3.@3 s,n..m“s gt muz,o H. Be réscntations cononi-

_i._v;-.,;;;-;;:;’z;.-;,?.é.f,,;;;e;{"i?‘-"" plor- Caz't'm, p.1 ot 2 coniliter

2 -'1"

i ¥ % 0' t“ - ; 3 -

ques et t’“&.i)l‘m&uu
en considérani plus coudrnlenont 3 cosplexzes K,H,L tols que X2E L,
le cas ¢u pam.gez- Cartan ent lo eas ¢k L est vido). Le 4% tn, dtiscaor-

= "‘: 3
- -

his*‘:e ccrre ond. av. cas c‘a 1s {Tr‘u;-e ée.; cnaines ¢ (moduld H) est somm
£

e e

%ix?g.éte de grouga,} G:i, tsla eue cp(@i)c. G&
Béprescnmticn des grourafx d’ho mlofu.c ol cohsumlogw defxnm par
Z,
t..ne appl:.ca z.on afmpl‘% c‘e,lf‘ ? "on a feq: = Qaf foq; = @ ¥of). Tronsitivité.

ni 2 g’n 1icatmns ;:..w'eliciule,a gont tcﬂlca qz.w les traasi‘emm afun

F‘l—’/‘

P gt LA RS SRV PR S L b e L0 lorae o,

a.mpaw.,u, p&r .g.es 2 arjﬁl*cﬂmcms ) paruew'mb é un néve si*:nla:z-s -

elle" defz.zi srt l ::::::.o rc 88 m.tﬂ‘ mn des proupes dfheuologis.
P

uJ
ot
4

§2 Cr@h.,bs d’hn*a’**ia ot_do wghﬁ::'xmr:a.e don omon conpa
Suivre le papzcr Gwrtgm (p f: 1&) E.?n luﬁ, d6finition ;19 groupes de
cohomalegbs comne ilmite inductive des groupes de cohor aolegie dos nexrfs

ﬁﬁs‘cormle*«:: ?{_ﬁ, - voit coz t s'o'cczzf‘ent_aw: groupss do cchoncloglie

sur les g‘*c"ho d’lw ologie. Définir aussi le groupe
‘éi‘nt‘t ot év eqluellcnenﬁ lﬁo groupes d'homolozic ot
eggéccs,.‘lcmlawnt cozpacts (rappa}m arten,p.28-31).
”u*s*céoa 60'1 38 upc; u'l.w ag-;i-o et coiloiolosise

JUCO ,,rouus.t (*Ln. do zmnn: th)




§

'8T°npc Q' emsl@g;e, C’e”b°a=dl"& d’ 30?& pour un c

-7 -

ga 3 Groupes d'honoleorie des compl o793 _eoliunloires.

© Groupes d'hoaolouie‘de B at '(mais~ncnnde lsnrs ecus?enseublea)

Questions dforiuntiation (130”or3hiames canoniquea) Caleul des £roupes

.d'honologie dfun GQXUICTG cellulaire (papier Gartan, D.22-2%). V breux

exemples (en purtlcﬂlACf P (R), P (v) o - p&oduita de euhbrs"

ﬁLGscaraums”, ctc..).

,44 Tonolo~io des gurfaces. Triansulsbilitsd des surfaeas (th. de Bndo,
Acta 5 zeged , .2,p.101). Cl.MuAflcauicn des surfaces par lour groune
d'houolcuie. . . - e

35. Invmﬁianco du domaine. Voir papier Gartan, P.17-28 ; inter“"ﬁuer

.axec la notlcn de 5rovpe de Lefechetz en un poigt.

Chqn. I?.“ Voir 10° “9 et Bb pa; .i’rq bartan a;ns;.que les ménoirss
dc Bcpf Frond anthul &orsuk el llCﬂObab.h ;

‘ghg .(Vﬁ _Les_qysgt¢ons devaat 1;rurer dans €o eha itre ne sont zas
eacors au point. Il s'agit ess “LLJ;Aem»aL d'arriver en th. de Guniiid

d'\lﬂzunﬁernPoatrJ":ia. Car GO pro‘osc de d8brouiller prochairesnent

-

la quest;on, en vue d'arf;vcr & une dumcnstratica pour les varidilds

nen 3?1@&&&139‘6 (cf. les m cuwodres de Cmcn at Flezxner, qui foraicnd

la duulité dans ce cags). Cartan se pr@pose~ausgz de volr gi le th. ne

_s'oteﬁdra;t pus aux “mn;tzpllc;L 3o caatoznonnes“ d’ﬂ eoan.

Eanu ce chz; t o f‘b ”arg cgzieaent lﬁ thnerze da dogrsé topologig

1@5193»109 des. ra: salt ats ce lz tL ! lgﬂQ“QIOUla}, ol .cells

v;::.% "\rv,

es §eint:; f.z.‘:e:‘.

cﬂaﬁ $hap 91, Le grovpe de Poin~ 73 pora défini on principe comme les

2.

1D 3.04:.9 absiral Ly
Fdi %r Dbas 58 5 14 lauxtu yrujue ibo. Il. agra ucno“dar ensvite
a tovt e qui Préedds lo pr*zj* Ecﬁ¢baki sur lus rovetements.




LR

%

ENGAGEMENTS do DIFULEFIT.

Il est enlendu que Diecudonné fera toutes les rédactions

presque-dcéfinitives, et se retirera quand on les avra repoussdios.

Ensembles : Dieudonné fouranira pour le 1°T gécembre la rédaction

presque définitive des résultats d'ensembles. (avec figures ot

gans logique). (sans souliznages).

»

a——

Ensembles, mépgarédaction : Weil fournira les chap. 1 et 2

{presqgue définitifs).

Algdbre : Lois_de composition : Dieudonné fournirs une presgune

définitive (avec les corps, entiers positils el nézatifs etec. ).
Alpdbre linéairs, Ehresmana compldte et livre pour une dste
voisins de la présents. Il prozme: un chapitre "iApplication dos

vectoriels & la définition de divars groupes de lrznsformation®

o~

- - z s A . = P4 =
Idée gérérale, apprendrs & manipuler un &/g), avec : espacse

pout

inéaire et legon d'exiomatique ; espacs projectif, espaces de

92}

iegel ; espaces euclidien st hermitien (¥? euclidien sur un
corps quelconque, hermitien sur un corps guelconque ne conternant

Pa= 3 ).

)]
4
e

Chevalley fera un rappori sur les vectoriels gyec corp

-comnutatif (question simple module - double medule § ).

Chapitre IXII de 1ltilgdbre, Pisot (plan de Pieuvlefit, cf. ancien-
s = C(_J b ¥
ne rédaction Delsarte) : suite de 1l'alglbre, avec les polynones,
o % s =
hypercomplexes stc.. (rédaction Delsarte/ Chevalley).
Un jour d'insomnie, Chabauty fera un fascicule sur les iddaux
= Sl o >

r16lées algGhrigues, variétcs algebroides sur un Corns

=4

Drimaires, va

Sud

in

s

ongue (point géndérigue d'une varicéié algebrigue, mdtheds

¢
8implifide de van der Weerdan).

i e e e — e = = s -~ Trem—— o A T R e e
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: TOPOLOGIE.

Dieudonné fournira une presque définitive de chap I, nouveautés
de II, III, IV, V, VI, VII,

Weil fait l'introduction et les laius historico-bibliogra
phico-existants. '

Weil fera un repport détaillé sur le degré topologique et
la topologie combinatoire. : '

Les Chrysalides feront une rédaction (1) de la topologie III.

feil fera pour le 15 Octobre |

1. Résumé des relations d'équivalencei

‘2. Démonstration de la carcetérisation de Ret T .

-3. Introduction et historicus de la topologie. -

BLOC LINEAIRE,

Espaces linéaires en scmmeil sous la}garée de Delsarte et
-de 1l'adjudant.

Delsarte se lance sur l'éspace de Hilbert et compte l'atteindre
.dans un temps fini (sans quitter sa trajectoire). (Filirage de

Stone} . Intégration en suspens.

' / 7 :
PAVE ELEMRNTAIRE.

Reste suspendu sur la téte Ge Dieudonné.

DIVERS.,
Cartan fsra les théoremes dfexistence pour les éguations diffé-
rentielles ordinaires et les systémes complétemeat intégrables.

(cas régulier, existence locale]}. L




=Gl

Ehresmann fora les variétss localement différentisbles et
les formes différentielles (théorie élémentsire 3 11 consulters
los pepiers de de Possel). I1 @éfinira 1'intégrale des formes
gifférentielles (& coofficients continus} sur les variétss
différentlables régulidres (cf. de Possel) ; théoréme de

Stokes.

Groupes de Lie (Chevalléy). (N.B. (Clest uné proposition

sérieuse ot honndie, qu'til aic). {BRédsction %-).

féclamer & de Poseel les Fepiers sur les fonctions analytiques,

R e

ey



II.

1X11

iv,

14

PLAN DE L'ALGEBRE,

Loie de coaposition ; entiers Positifs et négatifs.
Corps {(commutatifs ou non) ; caractéristique ;3 corps réeles.

Pas d'homomorphisme dans les corps.
Groupes additifs & opérateurs. Algdbre linéairs.

Anneaux. Homomorphismes (idéﬂg). Corps des quotients (cas
commutatif ). Retionnels. Exemples divers {entre autres
Gruppenring). Algorithme d'Zuclide. Corps finis. P.G.C.D.
(par les modules). Hombres premiers. Structure des grouves
abéliens & opdrateurs. |

Systémes hypercomplexes sur un corpe comautatif.

Exenmples : quaternions sur un corps (ils forment un corys

quand le corps de base est réel)- nombres duels de Clifford.

Algébre extérieure. Déterninants.

Hatrices ﬂn = homomofpbismes de K dans X°

Opérations : somme produit.

dultiplication & gauche et & droite par les &léments de K.
Rang. ilatrices inverses.

Transposition. Contragrédience.

Correspondance biunivogue entrs les matrices ot les transfor-
mations lindaires d'un ﬁm dans un M . Cette correspondance

est un isomorphisme dlespace vsectoriel dans le cas comautatif.

R R e




ol

PLAN DE LA TOPOLOGILE,

I. Structures topologiques (3)
1I. Structures uniformes (3 )
III. Groupes topologiques (2)
IV. Nombres réels (2)
V. Sous espaces et espaces quotients de R (2)
Vi. Espacez ( uniformisables (1)
{ mstrisables
2 normaux
VII1. Espaces fonctionnels ~ (1)

e ox em s os e o o=

Chap. III.  GROUPSS TOPOLOGIQUES.
? 1 (Cf£., Chev.) (On y met l'exemple des p-adiques).
d2 (= § 3 Chev.). Ajouter structures sépardes.
§ ged, = $ 4 Chev;). Scus-groupes, groups engendré par
un voisinage, groupe quotilent, produit direct (on supprime
los homogdnes). | ‘
§ 4 Groupes complets, complétion dlun gbélien s téut
localement compact est complet.
Chap; iv. ? 1 . Groupes orconnés (archimédiens, complets, locale-
ment compacts). 4
§ 2. lNombres réels. Zntefvalles, systame fondanmental
dénombrable de voisinagss, fepréacntatioh a-male, parties’
connexes, borme supérisure, fonctions monotones, homéo-
morphisme des intervalles, intervalles noa empiétents,
structure dég ouverts.
3

)p Hultiplication.
? 4, Droite achevéa, celcul de 1'infini.




3
B T

§ 5.  Fonctions numériques : Weierstrass, maximum atteint, lim.

sup. et lim.inf., semi-~continues, discontinuités des monotones.

ap. V - Sous-groupes ot groupes guotients de R*

§ . Sous-groupes fermés de Bp, groupeé guotients : tores.
2. Carsctérisation de Ret T .

9 3. Bxponentielle et logarithme.’

§<4. Groupe multiplicatif des complexes, angle, cos et sin.

- D e I N

ESPACES FONCTIONNELS

< CHAPITRE VII.

‘Le schéma général est foutu dehors.

: On part d'vn espace topo}ogiqué E et de l'espace des fone-
tions continues, C, sur B (le cas dit "abstrait® s'obtient en
prenant E discret). Observer que si on raffine la topologie on
agrandit C.

Structure vniforme de C : structure de la convergsnce uni-
forme sur une farille S de parties de B, Pour gue € scit complet,
il suffit gue tovit point soit intérieur & un ensemble au moins de S

Cas & enviscger : counv. uniforme (C,), convergence simple
sur un discret, convergence sur les compacts dans un localement

compsct. -
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AJOUTER A LA FIN DU 94 DES STRUCTURES UNIFORMES.
Si A et B sont fermés dans un compact et s1 A B ¢ , alors
il existe un entourage V tel gue V(A) V(B) = ¢
L'ensemble des points qu'on peut joindre & 1l'un 3'eux par
une V-chaine forme un ouvertofermé |

Dans un compact, deux points d'une composante peuvent

étre joints par vne V-chatns.

3) La composante connexe eat liintersection des ouverts-fermés.

et et merci e @ e
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GEQUETRIES,

Il est entendu gue 1tétude de chayue gé'oméi;rié (affine, pro-
jective, etc.) commencers bar un paragraphe puremext algébrique
avec corps de base quelcongue, apris quoi on passera au corps réel
ou conplexe ou les deux suivanis les cas, evec ce gu'on voudra
faire de géomdirie différentislle.

I1 est entendu que 1'on ve étudier les 1nvar1¢nts différen-
tiels et lnteéraub des groupes de itransformations {(suggestion
d'Bhresnznn). (C'est le probléme essentiel de la Géométrie dif-
férentielle). Dérinir les invariants différentiels coume des

invarisnte des espaces prolongés.

Espaces projectifs manidre Laresmgnn :

‘Espace projectif = ‘quctient de ﬁne 0. - 'Groupe projectif.
(Théorime soi-disant fbndaﬂental, d'aprés lequel toute trancforma-
tion qui ccnésrve les droites, dans le cag du corps des réels,
est brojective, renvéyé au laius historiCOnéﬁigtant). Th. de
Pascal et Desargucs (comue conditions nécessaires ot suffisantes
de commutativiié et associativité).

Ehresmann propose ici les involutions, antiinvolutions,
polarlLe et entipolarités.

'SouSGgéométries de la géométrieAprojectiVe : géo étrie

euclidienne et géométries non-euclidiennes.

En vue des groupes de Lie : il faut faire ies forzes diffé-
rentielles et les équations différentielles (Cartan promet un rappor
8ur ce qu'il sura envie de nous dire). (¥.B. P:omiS'pour janvier
€0 prineipe s'il » Tini 1l'intégration).

On fera les riemanniens gynétriques des groupes projectifs

des formes quaara* igres (¢éfinies cu non, cf. espaces de Siegel).

e g




HOTH

" E ordonné ; toute partie totalement ordonnée de E possdde
ane borne supérieure " entralpne " quel que soit a , il ¥ a

~

un élément maximal de E supériecure & g "

® E ordonné ; toute partie totalement ordonnée de B posséds

~ une borne supéricure " entraine " si £(x) (application de

~

E dans E) est supérieur & x quelque soit x , il y a x tel gue

f(x) =x " . (et mdme, quelque soit a, il v a x supéricur & at)

" F, ensenble de parties de £ ; la réunion de iout sous-cnsemble
de F , totelement ordonné par ipnclusion,; appartient & F ©
entraine " quel que soi% X dans F, il existe un élément

maximal de F , contenant X " .

" F, ensemble de parties de E ; % X appartient a F ® éguivaut a
3 - - - b

"toute partie finie de X appartient & F* T"entrafne" il ex.

‘un élément maximal de F ¥ .

(N.B. 1I1 faut dire que si une famille de fonctions est
totalement ordonnée par prolongément, la réunion est une
fonction ; et il faut dormer le prolongement, dans un ensenble
d'applications, comme exemple de relation d'ordre).

(H.B. La prop. 2., de Cartan, est indépendante de
Zeraelo | ).

(Le prop. 2, que dit Cartan, est la plus comnode &

z

demontrer directeszent ; en déduire les autres).

- OD G On e T OO T e s am




ROTE

I1 faut faire par une méthode unigue les troié théoreémes
Théoréme fondamental sur les formes lindaires.

Théoréxae des fonctions implicites.

Changement de veriables dans les intégrales muliiples.
Par exemple

pour 1.: Soit une base 898050008y et un systéme libre

b

b 2,...bn . On obtient des bases en substituaent successivenent

1!

B.,b

b,y 2,...b & vn élémnent de 1a base a, .
: n i

pour 2.: on eppelie base des foncticns continumert éifféren-

tiables en un point, un systdme de fonctiois au moyen desquelles
toutes les sutres peuvent s'exprimer d'une manicre cont.gdiff.
Théordme : pour que des fonciions forment une base, il faut et

il suffit que leurs différeniielles forment une base du systiéme

: dés différentielles. Dénmonstration par sﬁbstitution successive

des fonctions f,,f,,...%, sux éléuents do la base 11,x2,..;xn
(on a démontré au préaleble le théordme pour une dimension,

avec des paramétres en nombre Quelconque).

pour 3.: cf. 2 (on a démontré au préalable pour ume dimension);
6n obtient ainsi le théoréhe local (globalisation par une parti-
tion de Dieudonné ; il faut le degre topologigue gquand la irans-

?

formstion, localement biunivoque, ne llest pas globalement).

Ehresmasnn sfoffre & falre une rédaction de tout ce qui
concerne les variétés différentiebles.
CGhevalley »romet de pousser l'alpglbre jusqu'é ce qu'elle

8e foute par terrs.

e



