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REUNIO i DU 14 FEVRIER 1935.

Etalent présents Messiecurs :
WEIL, DELSARTE, CARTAX, DIEUDONNE , DUBREIL, de POSSEL,
CHEVALLEY, et accessoirement, & titre consultatif, Monsieur
ARTIN, Professeur a4 1tUniversité de HAIBOURG.
On discute d'abord les propositions faites lors de la dernidre
réunion, au sujet de lz composition des sous-commissions afAlgébre
et de théorie des fonctions analytiques.
WEIL & ce propos, enonce une f01s de plus, certains principes
généraux : les sousecemmlss&ons comprandronc trois membres ;
il y aura dans chaque?ﬁgaswcummiSSion_au moing un, et au plus deux
spécialistese Ces priﬂcjpeq sont édoptés. |
CHEVAL»EY crlthue ls COMyOS-thﬂ de is sous- com&issxon d'Algébre
(CHEVAL L EY, DUBBuiL DJEULQNI@), et cela au nom des pr1n01pes
precedents, Il trouve bi GEOiIﬁ trop sp901a115te 2 il propose de

le rem@lacer par DELS AhTE WBIL volt dans cette proposition une

bentative d@ dicﬁature des aLgébristes, la virgini?e de EELJAHTE,
en ces matléres, et son cara"tére partlculierement doux etanu blen
connus. Apres une cour,a dzs“ussion ;a comp031tlon proposée est
Iadoptee

DFLSABTW et DYBUgOﬁﬁE ar&tzq;enu ensulte la comp091tlon de 1la

8. comm1531on de thegrLe dfw fauctlens analytiques Ils- veulant
remplacer LERAY p@r ﬁl“&ﬂ 7’11 ﬁ‘eet pas quest*on de yersonnes}

L§ ralsonsqu°1As dévaeloppent e&oqaemmeqt etant ﬁaruieulieremept

ev1danues, ils ont ga&i de causge, ot la oemp081tion auivante est

adoptée : WELL ; GARIAN ; ﬁﬁnuFuBbDJT
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de POSSEL, attaque ensuite le secrétaire au sujet du nom qu'il donne
au traité ; il veut que ce soit un traité de Mathématiques et non
un traité d'Analyse. ilalgré ssa vive insistance, il semble bien que
lfopinion publique ne le suive point dans cette voie ;3 aucun vote
n'a lieu et le secrétaire décide de persister dans ses habltudes.

Vient ensuite une discussion sssez confuse, qui a le tort de se

poursuivre gimultanément en des endrcits divers. 11 sembls 'zl
g'agisee d'une atiague brusquée de 1l'exhréms gauchs de 1'assenhlée,
attaque sans doute Pouwsnide per de POSSEL , {uleéré par son précédent
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échec). CHEVALLEY ls suit dane ses yevendications. Il slagzit
-l ler lg diffé:z enve qaf il ¥ & entrg liaigébre et 1l'anmalvyse. Sans
qu oa sache trag chrqlo i cngss;lﬁ @nveﬁ;meﬁz aﬁldéw brﬁitg ds
demlss;ons, ds schlsme 01rcalent Pwu & pda le calme renuii ot on

aﬁﬁrda @JYlD 1@ auj : &9 15 :eumzau iu ijr : e*aali? ile programue

de h“ﬂ?l@ des &aasjbles, uhjﬁf-e da iz megure, thbozir de 1tiniée;

Le dé art as un peu. daff Fila, il ¥ & un peu de confusion dans les

@spri,a e JJPt de ce nai aﬁt sur 135 ense ﬂb&ee absiraits,

= 3
enfin D TDOnN propose la ligée suiV&@ﬁa, gﬂﬁa“nant la théoris des
ana@ﬁ¢as¢ v . .
gs@a@e éuclidiea_a z.daméﬁaiégg. Ensembles de peiunts -
enssﬁbles béraés:é Thééréms dé Bonano - ﬁeiesstraés,=
Ensemblesvoﬁverfs = ansembles fermes - mhéoréme d&'ﬁorelm

' denges o
Lebasgue'e “nsambles pariaxts - ﬁpsembles BHEEELERE - Epsem-

Ll O N XN ,,wf’\vf"\

-blec COﬁ?l@ﬂ@ﬁuq¢leS - fOHCtlQﬁ caracterxstzou&.fe_
Cette llste est adopt9e 2sns @a';¢ J ait lleu de SlﬁﬂalQ? de ﬁsta&lp%

réactions.'
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On passe ensuite &4 la théorie de la mesure et & celle de 1l'intégration.
CHEVALLEY d'abord, de POSSEL ensuite, éxpiofént des projets précis.
‘Le projet de CHEVALLEY - cui a oublié d'aspporter ses notes et
qul par suite n'entre pes dans les détails - semble assez intuitifl ;
il arrive a la notion de mesure en suivant lfordre historigue d'aprés
le schéma : Egyptiens -3 Archinéde — Lebesgue —s de Pogsel. La théo-
-rie de l'intégration est 1ntimement liée - dans levdéveioppwaﬂn, méme’
de l'exposé - 4 celle de la mesure ; il n'y a pas séparation en dsux
chapitres distincts. Clest du moina'l'imgressioﬁ gue donnent les paro-
-les de CHEVALLEY. Ce prcjet 5amble gourire & l'ensemble du comiti.

il est ~Iuste de dlre que d'apreo des femarques uluerle es do L]

son proget ae rapproche beaucouy - dans la deta tdchniqua - dg

de de POSSEL
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Ce dernler llt ensulte an plan détailla éni sert de base
_l’édificatlon de la liste qm ,emine ca :mnp

V0101 les objecticns cul aont faltos a ce prgdet :

J:“

11 est trop imfer ant trop éleve dams son %ﬂSuub' 5 gnel Qu% 0!

l,..ﬁa
0

trep technlque‘ On cralnu qu'l ne aonne lzeu & la rédaction d'un
.verxtable traité da l'zntegrat&on, qul sevdlt Gemb?eat il déplacé
jdans un tralté d'analyse Qn lul reprache aussi de separ@r trop netie-
oment la theorie de la mesure de celle de l'lntegratlan, de pousser ls
'theorie de la mesure gmsqu’a 528 plus rccents nerf@ct&onneﬁeﬁﬁs EOLE
iredescendre ensuite & des cheses banales et ultra-class iques sur
l'integration, Enfin 1'obgectlon d’utllité est falte pour une grosse
'partia des developpements »echniquea proposes par de POSSEL

Les prlncipaux obJecteuxs sant DUBP EL DI&UEGE@E DELSARIE. -
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11 est Juste de dire qu'ils reconnaissent tous trois la parfaite esg-
-thétique de la synthése propcsée par de POSSEL - leurs objections
sont donc faites & priori, et atlendent, pour preandre toute leur force,
ou au contraire pour disparailtre, les premiers essais de rédasction.

Cecl dit voici la liste de travail approuvée par le Comité

Notion de mesure et de prolongement de mesure. Notion 4'ints-
-grale comme fonctionrelle linéaire et de prolo: ngenent des
fonctionnelles linéaires. Chacune des deux notions @uﬁr%iﬁe
l'autre. Hotion générele de produit de mesure : intégrales

multivles, associatirité, th. de Lebe

de Wikod;m (2 ev vue ¢u chengement de varisbles ? Dour 500

1mp0ruance prapze 2 ) h gement de mesure de

-ment de varisble dans les espaces mesarég}.

" Extension au cas des espac@s vectoriels (la valeur de 1s

fonction, et éventuellement la différe entielle, dans un
veczoriel)a-ﬁroupes ﬁbél*ens‘?_ .

Integratzoﬁ ot negure dans 768 85 fc 3 topologigues.
ﬁesares de Radon (goa,tvvﬁs - é mesure varisble]. Applica-
-tion de la dérivaﬁve: des fonctions d'sensemble 2 la notion
ﬁe'dansité phyaiqué,

-

Cas de la droita. ﬁonst&ams & variastion bornée, g@:;fiaﬁ
monetanes. Cas de ia m@sure de Radon du plan (produit de 2
‘mesures de Radon de ia drcite}, int éﬁralgs de Stieltjes :

j{;f,f dgg dj& . iQﬁQulOno abu@lument e&ntxnues, aéri?a=
vt;on. A / ’ :

Theorle future dﬁ ﬁeil Cartan dea nesures définies par

B>

/’
: o 1 £
un gv Jesures liﬁ 3ﬂfa superficielley ; 7 fds , | fdo .
' ¢



En terminant on ef'fleure la ‘question de 1a conposition de la |
sous-commission de 1'intégration. Les noms de WELIL, CARTAN, de POSSEL,
CHEVALLEY, DELSARBE ... sont prononcés, aucune décision n'est prise.
On suggére aussi conme brogremme de la prochaine sdance les équations

différentielles.
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A titre documentaire :

BROGRAMAE D' IHTEGRATION
—imlmiee (de Possel, Coulomb,
Jandelbrojt)

Hesure. DéF. constructive de ls mesure de Lebesgue pour un ensemble

s s v e

e o Y

borné & 3 dimensions. (Avec un nombre f£ini d'intervalles, omn
n'ebtiendrait pas une nesure complétement additive). Ensembles
non bornés ; prop. de Cara. Corps des ensembles mesurables,
additivité compliéte. Cas de 2 st 1 dimensions, avec quelgues
détails pour 1 dimension. Signaler le cas de n dimensions.
Idée de la notion générale de mesure, axziomes des espaces
mesurés, Relation avec les notions physigues additives. Cas
dtun espace a un nombre 11&1 de poxntu. Relation avec les
probabilités (4n315uer.~ Coulomb} B3 xemples. de nesurs. dans

l'espace eucliidien.

Integrgég. Rappel de l?intégralerde Riemann pour une fonction contihua

o

positive dans un intervalle fini, par la continuité unifofme';
est égale & la mesure supeificiélle de-l'ensemble des ordonnées .
Former la somme de Rismnann est un cas particulier d'une opéraw.
-tion générale habituelle en physique (c2. cours.Lebesgue de
88vres). Pour intégrer £{P) dans un cnsemble E.p.r. & una_ .
mesure 7oy il faut grouper las points de ¥ en pestites parties
oh £ varie peu ;Aimmédiat'qmand on dispose de la notion de
voisinage (f'ccntinﬁ). . - _

E. abstrait : 32) ou, en groupani les points en ensembles
Osc. £ &, on arrive aux spmmes de L. gﬁlriourqh part de

'la définition conetruc.
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Intégrale considérée 1°) comme intégrale indéfinie.
2°) comme fonctionnelle linéaire. (Th. de Nikodym).

Prodvit de mesurss. (comme généralisation de la 2% définition
de 1l'intégrale de Riemann). Assoeciativité, Fubini, intégration:
successives ; changement de mesure de base.

Générelisation sux aspaceS»vectoriels ; en particulier

intégratdon des fonctions réelles indéfinies ou complexes.

Eppaces métirisables. Mesurss de Radon. Dérivée de fonctions d'ensembles
densités physiques. Cas de la‘@reib&, fonctione monotones,
intégrale de Biisltjes. Fomction sbeolument conbinus
{@érivetion).

Mesures spproximatives. Mesure k-dimensionueile. | £ ds .

g{}ﬁf 40 .

Réserver & un fascicule séparé (dans la partie technigue)

2

la}pratiqueAdu calcu’ intégral.
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