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TEXTE  CHAPITRE II. UNIFORMES. (PLAN)

FONDS  JEAN QE:LSAR’EE

NOMBRE DE PAGES NUMERISEES
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Chapitre II. Uniformes. ( -P&“L)

1. Définition a) invariante b) avec entourages c) avec voisinages

Vg (ordre 7).
Topologie: elle est réguliére.

Fonctions uniformément continues. Fonctions de fonctions.

2.Suites boumiques de Cauchy. Suite fondamentale ( = suite de

Cauchy sur le semi-oBdonné des indices d'un systéme fondamen-

tal d'entourages).

%z Tout faire avec les sultes fonda~entales.

Critére de Cauchy.

Prolongement des fonctions uniformément continues.
Compléter un uniforme.

Tout compact est uniforme, d'une seule maniére.

Unfformité de toute fonction continue.
Compacité des uniformes,
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Chapgitre III. Groupes topologiques.

1.Groupes topologiquesg#f: les deux structures uniformes (exercice:

les autres qu'on endéduit), slles se correspondent par(x...xﬁl

).
ERExXdrEXgrENEEsxaRttiensy xGroupexguakkenkx Tout groupe connexe
est engendré par un voisinage de l'unité., Groupe quotient: con-

nexe si le groupe estmy connexe.

2,Groupes abéliens. Compléter un groupe abélien. Application:

groupe additif des reelé} gz ordre (déduit de la topologle: on

gépare les negatlfs des p051t1fs en eﬁlevant 1'un1te/é)carae€2—
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Localement compact.
Groupe additif des p-adiques: local,compact,

compact.,
kggxzmikgakx Groupe du cercle: GrpupesxdEsxioresyxHRIXEEXaAGCXK

%% Groupe additif des Rn. Groupe des tores.

Chapitre IV. Nombres réels. 4
p ¢chbvc
e \ 1. Propriétés conséquences du fait que c'est un ordonné gépyé.
[« Base dé-\
K nombrable.\ Coupures, intervalles emboltés, bornes sup. et inf.Brxek
Ny 7) Borel-Lebesgue (retrouvé par procédé Cartanique). Dyadiques.
Ry Puissance (parties du dénombrable), de deux meniéres.

{ 2. Prop.conséqg. du fait que c'est un topologilque ordonné achevé.

{\////;;;§§kpx Structure des ouverts; tout connexe (et tout convexe)
est un intervalle, et réciproquement. kimyxsmmzrrekximRiyxzEmiz
zenkimuikéyxazek¥kationy Fonctions numériques dans un espace
quelcongue: lim.sup.,inf., semi-continuité, oscillation; pro-
priétés des semi-continues: -%(y plus grand que a) ouvert,
(Voir Cara). Toute fonction continue sur un connexe prend toute
valeur intermédiaire (non caractéristigue des fonctions conti-
nues, Rzgsmbeksmkakkx méme définie sur la droite: Gegenbeispiel)

Suites monotones = fonction monotone sur un boum strictement

ordonné. Fonction monotone & argument et valeur numérique; ho-
$

méomorphie entre segments. S—— S
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A ~. 3.Propriétés de corps. Opérations,définies par ltuniformité.
En exercice: . |Calcul sur les inégalités; calcul des veleurs infiniée.!<
(les p-adiques \fCalcul des limites et bornes,
| forment un corpsyipplication: définition de Xp/q; et de a™,
K ) Adjonction de i: corps des complexes; isomorphie topologique
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Chapitre IV. Groupes abéliens.,

1. Caractérisation des sous-groupes du groupe additif des réels
(ordonné et archimédien), donc des sous-groupes fermés (le
groupe de la droite et le groupe des entlers) (ordonné, archi-
médien, complet). Application: fonction exponentielle.

2. Carsctérisation GUXZFOMpEXdMXEERZXE des groupes & un para-
métres application: fonctionz exponentielle & xakex argument
imaginaire pur.

3. Sous-groupes fermés du groupe additif de R®3 groupes quotient:



