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TEXTE  DESIDERATA [DEUX TEXTES]

FONDS  JEAN DELSARTE

NOMBRE DE FEUILLES PRISES EN COMPTE
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DESIDERATA.

- -

Démontrer qu'une fometion continue de fometion comtinue est continue,

Dams la topologie, définir 1im et lim

3
JE:
b 4
(14 %)B
*ma

surfsee de Riemsnn

Donner 4 ééfinitions de ex'

&

5 éx

Définir cos x et sin x & partir de Y=

(,‘a.gz‘arc gin x , puis
l-xz
formules démontrées & l'aside de dBEzx x= coB ¢, §= 31,3({, . {Dans la

théorie des fometions de veriables réelles.
Limite 4'une sulte complexe au 4ébut des fonctions aual?tiques. eomne

gpplication de ls distanee.

i EETTES, par ier deMX eorps comvexee {thiarime de
mmmki}d—w WWJPM ptbsgonates

Espaces euclidien dans la topcleogie, muni du groupe complet des éé-
-placenents,

dacobien dong lez formes de PLaf?f.

Tuéortme de YWelrstrsss (toute fometiorn econtinue passe par lss valeurs

internédisires) & propes de¢ le zxikemiimer connexion.

Yaxims et nininme dans la théorie des fonetiosns de varishles rifelles

(eondition néeessaire &x d'extremum; le reste dens le caleul dee

varistions).
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fonetions étagées par les fonetions continues,

propos des mesures de Redon.
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Séries doubles non azbsolument convergentes § svee les intégrales dou-
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avee les sommes de nombres réels positif
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Intégrales de fonctions dépendant d'un paramétre : COULOMB, DIEUDONTE

- - pos s
et tous autres devront exsminer le maximum 2 donner dsns cet ordre
- L
d'idées.
Reporiex Jeo—shignie doc déxeloppements S-asymptots dens 1o
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in topologie feire si yeabiblo la eonvérgeuee eontinue .,

Théordme de Herdy, Bourbeki,

Fonetian? L*;’*) de signe quelcongue evee les hypothdses

3.)‘ RIRAN A . SS @ Sy "*) X quelgue soit (~) P ) intérieure
& (8,b), pour n —o :
Conséquence )ﬁ XU@ f (ho) ' quelque soit { € L'

Guand on introdult ume verisble x dsus f (@’94*), il feut que (1) 4% x
ekt lieu uniformément, (:) uniformément pour chague iutervalle partic&
(40 ), :
Procédé de sommabilitémx ,
dontrer que si les ameffieients d'une série de Tayler sant paaiti's
il ¥ & ur point singulier sur 1'sxe réel positif,

Inégalité de Jensen-NUevenkinne en ezercices,

Chague fois qu'om peut sigmeler une question de trana&&aéaasg réeg-
-lue, la signsler (avee renvol et sans ddmonstration) Ix : fonetions de |
Bessel, | “ '

Sozmetlion de Bolsson-iordell : place & trouver.

Eﬁﬁﬁier,,a titre de séthode &@ génirele pour l'sbtention tee déve-
~loppenente en série, le ddvelopsement ds ?aarier par rapport & uvan pare-
-mbtre disparsissent §vsntaeil@§§at E la fin dee calouls fgérﬁas de
Heumgnn et de ¥epteyn). : 4

ﬁagsultsr Zorein et Thiry sur les fonetions mmmiytigmex ellipiiques

Tuysux sur lfﬁgaatiaﬁ de Emden et touten éggaaiaas utilisées en
- astrophyeigue (YIIL, consulteras ﬁhaﬁérazgkbaré.'seﬁaalﬁer*gggg .
Ordinery Differentisl eguations. '

' Travaux de E&mﬁﬁrgerlﬁar les expressiosns esymptotiques de ¥ solution

de y", Mf(x)y = O enm fometion de A (7).



DELGE oM

Principe de Riemsnn - Schwarz (IHebbare Singularits stim ) dens 1
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Donner un nom au
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de PBorel-Lebesgue) su polnt de vue riel.
Sehwarzien et invarisnts differentiels.
Ensembles zu nlus dénombrables

Trouver un nom pour les fonections étsgées.

Donner avee ls définition de horne
borne A{ crott guand on prend une partie de I
g

e N
g démontrer cu'on ne peult pas passer &

b . et qu'on peut pour une

a g a g G. Budé.
Mettre & 1'étude l'exposé du caleul formel des dérivées dzns les

Fgale continuité exn topologie (%)
Are et cire dens les formes de Pfaff svec

are = / & dx 4-‘5 dy+ y dz avec ﬂ o z+{31ﬂ/ts 1

. 7 . . o
Voir augsi les definitions de CARTAYW

Y e

dérivées non comtinue ogui prend toutes




Znsembles abstraits.-
-Ensembles ordonnés dans la théorie des ensembles abstraits. (?)

-Ensembles au plus dénombrables.
-Donner,avec la définition de borne,la propriété que si i€ I,
borne 7},

3
croit quand on prend une parfie de I.

Nombres réels et complexes.-

Topologie.-

-Démontrer qu’une fonction continue de fonction continue est continue.
-Définir lim. et Iim.

--Espace euclidien muni des groupes de déplacements

-Insister sur

Tim. ( ) = 1lim. TDorne.( )
sz 20 EL’

~Théoréme de Weierstrass, (toute fonction continue passe par les valeurs
intermédizires..) & propos de la connexion.

-Convergence continue.

-Dans un espace topologique,définir la droite,complétée par + o=

-Egale continuité.

=Uniformité d’une approximation.

-Un mot sur les variétés 3 connexion infinie.

-Dans la théorie des limites,démontrer qu’on ne peut pas passer & 1la
limite dans une inégalité,et qu’on le peut,quand il s’agit d’une sui=?

te croissantesexemple:
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Topolo des nombres complexes.- DEL iy "

Formes guadratigues et hermitiennes.-

Corps _convexes.-

-Parler de corps convexes dans les espaces distanciés,(th.de Min-
kowski) .

-Enoncer 1’inégalité de Minkowski pour les corps convexes généraux.

Théoremes d’existence teo )jologigues.-

Intégration.=-

-Approximation des fonctions étagées par les fonctions continues &

propos des mesures de Radon.
-Trouver un nom pour les fonctions étagées.
-Mettre & 1’étude la convergence des mesures.{spécialement Stieltjes)

(voir Bochner)

Fonctions de varizbles réelles.-

~Maxima et minima dans la théorie des fonctions de variables réelles.

(Conditions nécessaires d’extrémum,le reste dans le calcul des varia-
tions).

-Donner un exemple de fonction dérivée non continue gqui prend toutes

les valeurs entre f(a) et f(b).
-Définir sinus et cosinus & partir de
x
%:/-é?; Arcain x
5 L/l-.x”

puis formules démontrées avec x = sin g $ ¥y = cos f .

Séries,produits infinis.-

-Séries doubles non absolument convergentes,{avec les intégrales
doubles non absolument convergentes.)
-Séries absolument convergentes avec les sommes de nombres réels posi-

tifs.



-Procédés de sommabilité.

Inégalités,0 et 0.~

-Intégrales de fonctions dépendant d’un paramétre;COULOMBE et DIEU=
DONNE ainsi que tous autres devront examiner le maximum & donner
dane cet ordre d’idées.

~Théoréeme de Hardy~Bourbaki.N0Jau .é/b'ﬁ]de signe quelconguejon sup-
pose: 1) H_;[ < K '2)/ f’(t n)dt >0 quels que soient o et 4
dans (a,b),pour n infinij;conséquences: u/.‘i/t1d f(t)lit‘ - 0
quelle que soit f(t) dans L1, Quand on introduit une varisble paramé-
trique x dans f[f;ﬂ/l),il faut que 1) ait lieu uniformément,que 2)

ait lieu uniformément quel que soit 1l’intervalle partiel (d;f ).

Multiplication extérieure.-

Formes de ifaff o=

-Jacobien dans les formes de Pfaff.

=Mettre & 1’étude l’exposé formel du calcul des dérivées dans le cas
réel ou complexe.(formes de Pfaffy.

=Arc et zire dans les formes cde Pfaff avec

arc='ﬁﬁﬁ§:/ddx+ﬂdyym4; ; fJiﬂ?zj $ 1
(voir sussi H:CARTAN).

-Comme application de l’arc,arc sur le cercle,mesure des angles,
sinus,cosinus,théorémes d’addition et autres,sans les formules dé-
duites d’intégrales.

-Exposer la théorie de l’intégrzle des formes de Pfaff complexes,de
maniére que lz séparation réel-imaginaire tienne le moins de place tj

possible.

Déterminants.-

Tenseurs.=

Géométrie.~




Fonctions analytiquesipartie générale.-

DeLst

-Limite d’une suite complexe comme application de la distance.
-Principe de Riemann-Schwarz.(H.Singularitéten)
-Donner un nom au prolongement genre aznalytique (avec le lemme de
Borel-Lebesgue) au point de vue réel.
-Renvoi aux équations elliptiques pour la représentation d’une surface
sur un plan.(représentation conformej.
-Abondance de figures pour la représentation conforme; (en particulier
eZ).
-Etudier
/;ce). d-log (-4 et / [ 4z
Z-x
le long d’un segment de droite.
-Passage du local au'global par le lemme ce Borel-Lebesgue.

-Spiegelungsprinzip dans la partie générale des fonctions analytiques.

Fonctions snalyticues;partie spéciale.-

-Montrer que si les coefficients d’une série de Taylor sont réels et
positifs,il y a un point singulier sur 1’axe réel positif.
-Inégalité de Jensen-Nevanlinna en exercice.
-Donner quatre définitions de e*:
a.x; / éf ; (1+.;_3;)m,' surface de Riemann.
-Suggestion(non-adoptée) pour la deuxiéme définition de ex:utiliser le
théoréme de Borel-Lebesgue et le groupe multiplicatif pour l’existence;
de la dérivée,puis passer au probléme inverse.
-Développement en séries de polynomes: (Faber,Tchebichef) .
~Ultraconvergence, (Bourion) ,(?).
_Mettre & 1l’étudesfonctions univalentes et relations fonctionnelles

de Hadamard pour la fonction de Green.

Séries de Fourier.-
-Etudier, titre de méthode générale pour l’obtention des développements
en série,le développement de Fourier par rapport 4 une variable para- _

métrique,qui disparait en fin de calcul,(Séries de Neumamn et Kapteyn):




Représentation approchée des fonctions.-

Equations_intégreles.-

Eguations différentielles.-

-Schwarzien et KHUMXZ¥¥ invariants différentiels.
-Aucune fonction ne limite la croissance des solutions d’équations dif-

férentielles d’ordre plus grand que 1,2 coefficients algébriques.
-Travaux de Hambguegerles expressions asymptotiques de y solution de
O‘,//*’)f(m)lg = 0

en fonction de A .(?).
-Tuyaux sur l’équation de Emden et toutes équations utilisées en astro-

physique.(Ince;Ordinary differential equationss;Chandrasekhar) .

Eguations aux dérivées partielles.-

Fonctions spéciales.-

-Consulter Poncin et Thiry sur les fonctions elliptiques.

-Dans les fonctions algébriques,donner 1’étude des fonctions algébriques

sur le corpsdes fonctions méromorphes,(probléme local),et applications,

(Vorbereitungssatz).
-FEtudier su moyen des groupes fuchsiens les transformations birationnel#s

d’une courbe EKXEXIBX algébrique.

Questions diverses.-

=Sommafion Poisson-Mordell.(Place & trouver)

Terminologie.-

-Dictionnaire des termes usités;(historique et références)

-Dimension,dimensionnalité.

-On n’utilisera jamais un résultat donné en exercice et non démontré.

-Chaque fois qu’on peut signaler une gquestion de transcendance résolue,
fonctions de Bessel).

le fairsm&%yec renvoi,sans démonstration);(ex.
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