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CANT 002
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- T1 me vient 3 1l’esprit que, au sujet des fonctions analytiques de
-varisbles complexes, nous ne sommes pas allés su bout de nos idées.
Si mes souvenirs gont exacts, on doit montrer que toute di stribution £
qui satisfait & df=0 est une fonction analvtique ; cela tient & ce que,
bour un cholx de coordonnéés complexes locales Z; s toute solution de
df=0 est a fortiori une solution de S
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c’egt-a-dire est harmonique. OF toute distribution harmonique est
analytique. ¢ '

Je propose de systématiser ce point de vue : pour 1l’étude locale des
fonctions analytiques de plusieurs variables complexes, considérer que
1’espace de ces fonctions est un sous-espace de celui des fonctions %
harmongiques. Il est évident, avec la théorie élémentaire des distributions
que ce sous-espace est fermé pour la topologie de l’espace &)’ des
distributions. Reste & étudier ce qu’est, sur l'espace des fonctions
harmonigues, la topologie de l’espsce des distributions. Clest dans
ce sens que je propose d’envisager ce qui se rattache su théoréme de
Welerstrass concernant la convergence des familles de fonctions ansalyti=
ques, qui seralt traitée pour les fonctions harmoniques en général e
{avec possibilité de générslisation & d’autres équations sux dérivées
partielles). o : o

Or une fonction harmonique f peut &tre régularisée par des fonctions €
ne dépendant que de la distance & 1’origine, et indéf. différentiables s
cela ne change pags £ . Il en résulte aussitdt que la convergence,
au sens de l’espace des distributions$, pour f , entraine la convergence
‘uriforme sur tout compact, non seulement pour f mais pour chacune de ses
dérivées ; il suffit d’cbserver gque < : .
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L’équicontinuité des femilles bornées se prouve de la méme menidre e
(sans méme qu’il soit besoin de faire appel & une formule intégrale o
genre Poisson) : la connaissance d’une borne sup. de f entraine une |
majoration de chaque dérivée sur chaque Compact contenu : car pour un
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tel compact on cheisit ? de support'assez'petit, puig, ¢ étant choisie,
on majore fﬁga%%' 3 1’aide de £ . Comme application, le théoréme de
Vitali pour les = fonciions harmoniques ; il entraine aussitdt le th, de .
- Vitali pour les fonctions analytiques de variasbles complexes, puisqu’elles
constituent un sous-sespace fermé, - , Fonais o e
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