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COMPLEMENTS SUR LES FONCTIONS ANALYTIQUES (CARTAN)
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Il me vient 3 17 @%p?i“ qpeg'aL sujet des fonctions enalytiques de
varisbles complexes, nous ne sommes pas sllés su bout de nosz idées.
51 mes souvenirs gont @xaetgg on doit montrer gue toute di stribution ¥
qui sgatisieit § df=0 est une fonction analytique ; cela tient & ce gue.
pour un choix de coordonnées complexes localeées 24 /5 toute solution de
=0 est a fortiori une solution de ' ~ o
2L =0

bution harmonigue est

Jde propose de systématiser ce point de vue : pour 1l’étude locsle des
nctions analyticques de plusieurs varisbles complexes, cons ué”@f que
space de ces fonctions est un sous=e space ae ﬁ@“ui des fonctions
armong es. 11 est évident, aveec la théorie élémentaire de s digtribution
ue ¢ s=espace est fermé pour la topalagie de 1’espace &)’ des
distributions. Reste & étudier ce qu’ esty; sur l’espace des fonctions
hermonicues, 1& topologie de l7espace deg distributions. C’est dans
ce sens que je propose dlenvisager ce qui se rattache su tbéorém@ de
Welerstrass concernsnt la co i

<
les ?anctiehﬁ hermonigques en général
tion & d’eutres équations aux dérivées
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convergence des familles de fonctions anslyti-
ques, qui serait traitée pour 1
iss

Or une fonction harmonique £ pemt étre régularisée par des fonctions €
ne dépendant que de la digtance & llorigine, et indéf. différentiables ;
cela ne change pas £ « Il en résulte aussitdt que la convergence,
au seng de 1l’espace des ﬂchW1wut10Lu9 pouf £ , entraine la convergence
uriforme sur tout compact, non seulement pour f mals pour chacune de ses
dérivées ; il suffit d’cbserver que :

9f = 2 (rxe) = 2 2f . ’
5% ox - *C = liag
Liéquicontinuité des femilles bornées se prouve de la méme manidre
{sang méme qu’il soit besoin de faire appel & une formule intégrale
genre Poisson) : la connaissance d’une borne sup. de £ entraine une
majoration de chague dérivée sur chague "ampacu contenu § car pour un
tel compact on choisit € de support assez petit, puis, ¥ 'étant choisie,
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ocn majore fff%¥% & 1’aide de £ . Comme application; le théoreéme de
Viteli pour les =~ fonctions harmoniques ;3 il entrsine aussitdt le th., de
Viteli pour les fonctions aﬁ@“ytiﬁﬁ@ﬁ de varisbles complexes,; puisqu’elles
constituent un sous-sspace fermé,
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