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Autres remargues ¢ comme si

21é par CARTAN, le th. de Stokes n'a
rien & voir avec la théori intervenir gue lorsquion
intdgre des formes ﬁifférenﬁielles de degré 2 au moins ; pour les

formes de degré 1 , un th. de déformaltion b

tient 1ien. Le rédacisur demande gufon iai exzpligue la différen

fonde entre "anslytique¥ et "holomorphe® (ce gue dif la-dessus

&

Ta Tribu est dénué de sens), et propose quion s'en tienne une bonne
fois & 1'un de ces deux mets. On & donné chemin faisant quelgues résul-
ta 48 sur les fonctions de plus dtune variable, guand ce sont des
extensions lmmédis tes'éeg résultats sur les fonctions dfune seule

3 faut-11 supprimer ces réaultats ou av contraire en donner
davantage 7 Bourbaki jugera !

Enfi dtaccord svece CHEVALLEY, on 2 inséré & la fin en tant que
prime su lecteur, le papier sur la Topologie plane {th. de Janiszewski
et Jordan par la méthode de la thdse SAIY) préparé jadis par VEIL et

VITIRY A T b i Y e S g T e o - ey X O e % & s ide P
CHEVALLEY. Le Baut Commissariat se voilersz 1z faz ce dsvant cette infrsc

le comnmun des 1éa%eurs ne sera peut-8ire pas féché de volr que 8 pages
suffisent pour arriver au th. de Jordan, sans avoir & en avaler 2000
sur les fsncteﬁfs; torseurs, sultes exactes, anneany gpectraux, 49,
carapaces , faisceaux fins, e%@Q# etc. Peat«%%re mBme cela lss ineciters
t-il & regarder toul ce graﬁ& fourbl pour vaﬁf comment on peut générali-
ser d'aussi beaux théorémes.  Quant{é ia ﬁl ee de ce papier, il sewmbl

que cels s'insére ieci assez_natareilemeﬁt§ iz les CQﬂSL&é?%%i@ﬁ% sur
l*inéice dfun cirecuit faites dans le ftexte. On g ajout 1§apQ?Gximaw
tion dfun domaline simplement connexe par une suite de domaines polygo-
nank = 11 semble gu'autrefois on se servait pas mal.ae'eela ; est-ce

ra iment ntile 2 Aux gypéel 1?3%@3 de déoider .
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convergente (Top.gén., chap.III, 4,n

emargue.- Dans la plupart des applications, le corps valué K

st le corps R des nombres réels ou le corps ? des nombres

omplexes + nouns signalerons les propriétés des séries nntléres
ul dépendent des propridiés @ai%chEiéfe o
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Pour étudier les valeurs des X, pour lesqguelles une série entiére est

sommable, on peut se borner (en effectuant une translation) au cas .ol
les 2 , sont tous nuls.

THEOREME f.- Soit b=(b.) nn voint de %P de coordonndes b, #f fnear

< 1% 1 gue 1 . 1le de nomb els @ ’cmsﬁg b, g?

< o % ie 1g famille nombres réeisg | ; 2o ’

{ 1£p), el gue ls fami e nombre 1 Ken n,..n P12 2l
e h P

soit bornée. Pour tout systéme de nombres réels [, tels gue

o< B, <,§‘a4§ pour ‘sé—isp , 42 série entiére de terme géaérél

7 n n 'y
64 z 1 2 2...2 P ost absolument et uniformément sommsble dans
Mylige oy, 3 g je _ ~
le golxgxlindre fermé ! zi} < By (1gigp) - .
| | 2 oy
En effet; soit A >0 un nombre tel gque ﬁ @z;n = bg 6§6hp Rgé
: . 12 D
pour tous les indices (ny,..,n;) . Four 5212-5 B, f(1€ig<p) , on 2
", "
n n B r LB i
1 §S, 1 e D
;S&niw‘hnpzi te 2 yﬁééégﬁ ) ﬁ“?pé)

et le second membre de cette indgalité n'lest aa?re gue le produit de A

B
: rd Pl ; i
et des termes generaux des progressions géometrigues QT%&T) (1<i<p)
. - i
gui sont convergentes par hypothése, d'od le théoréme.

COROLLAIRE.- ILg somme de la séric entitre de terme général
1 P : .

3 £
£1n7¢.n?z? ““‘zp est une fonetlion continue dans le polyvevlindre onvert

125 | <Iby| (1€1igp)




M

g :
effet, tout polnt de ce polycylindre est intérieur un polycylindre
s cy

En
fermé Ez §< B; < }bi% , et le corollaire résulte de ce gue la série
| .
ntitére est uniformément sommable dans un tel polyeylindre .

5}');

(L't

Hemargues.~ 1) I1 résulte évidemment du th.1 gue si une série entidre
est somma ble en un point {'%‘3 -v’-:a,a «ss 0. )5 €lle est absclument so

= mmable
dans le polyeylindre ouvert Qafmi par les indgalités gsa %4; | b, § {1gigp)-
, 0. n
) = 8 I ESRC AT e iy, . . Ps
2) Soit ie: - za,;*mzl ) uvne séris entilre sbsolument sommable dans
e i 5 = ;
: & < ° P -~ 3 )
un ;ﬁe,,;mrhﬁd%e ouvert P défini par les relgtions ﬁgz%%{: r, {(1€k<p).
. e S8
Comme toute sous-famille diune famille asbsolument sommable est absolument
sommable, on volt, en donnant & z, une valeur telle gue 0 < %Z"E < Ty s
! n, : fzp
que pour tout entier n > 0 , la série entidre (C B eniala ) =
ﬁn;‘sﬂ 621?% 2 p
= M
port aux variables =z, dlindice k 2> 2 , est asbsolument sommable pour
Ezk§< Ty, (2{k<p}) ; en outre, le th. d'asscciativité montre que si on
désigne par {z z_} la somms de cette séris, la série entidre

G nlBase-eszy)

{d - .@ 2 ‘ahsol gmmabl nour e i & n

(% nZ;) en z, est absolument sommable pour |[z,| < ’

solent les valeurs des gz, dfindice 2 2 +felles gue Ezig«{ ¥
L <

série donpde . €¥a podyweme L

K3
&

Pumf
3
(B
oot
f

gz somme es8t ézale & eel

Pour les séries entiéres & upe varisble, le th.1 se précise comme suit :
’ o

e - : kg = ;
PROPOSITICN 1.~ Seoit Rzz Lim.bmf- | € 1|™ . Pour tout zeK el gue
16

e 7= est avsolunent

n
; .8 terme géndral 6"3;,\5
2 Cc-R:
AGNGC.
CC\- \‘\Mu\-;.%: )

En effet, 81 yiz| £ 1 s pour tout nombre g tel gque yiz|< q < s
H‘fg &ﬁ i s T s LT 2
. e, ) |2} € a pour sout mynm  , ctest-ia-dire

gg q?‘* s ce gui démontre 1z premiére pertie de la proposition .

st yézé;i , et 51 qf est un nombre tel gue ygzg Sat > 1 Z,l existe

par définition une infinité de valeurs de n telles que ?5% éi?"’gzé »a
A 7 n :

c'est~a-dire ﬂ c =z H > a




V“ta@ au moins dgal & HMin{R,R®
ke

AL

On dit gue 1le nombre R #?%zy/ est le rayvon de convergence de la
gérie entidre de terme général ¢&_ 2z : i1 peut avoir une valeur guelcon-
que telle que 0K R L +00 . 81 RS>0, il résulte du th.1 que la

série est uniformément convergente dans toute boule fermée de K , des

centre O et de ra-yon r<L R , et que la somme de la série est continue
dans cette bounle .

-

R Prﬁaen“‘ S 3— Jﬁ ié_aﬁz } 3
rayeons de convergence R et R? ; il est

: séries entiéres de

-
QW
o

]

l.}

gence RY de la sérle entiére de terme général {éLﬁ+%aa}Zﬁ est
) 3 =i le corps des scalsirves

est le corps des nombres réels ou des nombres complexes, RY est
exactenment égal & iﬁiEgui) ear si on svaeit par eyemple R B R,
A=l

s

1a série de terme generai ﬁ,ﬁz‘ ={d 4+ 6 i)zﬁ L z gerzsit absolu-

[

PROPOSITION 2.{principe des zéros LSGiéﬂ} - Soit (¢ 2%) une série

nt convergente pour R < } bzl B s e qui est absurde .

me
Par contre si R=R' on peut aveir R" > R (par exemple si éﬁﬁgwé&ﬁ )

entiére de rayon de convergence R \‘@ , dont les coefficients ne sont

P28 tous nuls 3 il existe slors un nombre r tel gue UL r< B et gue la
QO £
<5 ¥ W - i s z %
fonction -?(z) = iiﬁzﬂ ne s?ann yle en sucun point $#0 de la
T M=o 4

boule {z]<z -

Bt
€3

En effet, soit h le plus petit entier tel gue € ,#0 . On veut Serire

glz) zﬂ(c -%ﬁyufz+@uc+gak+mzﬁ+un&§ et 11 est clair gue 1la ‘série de
z a

terme général €2h+mz est convergente pour §z§g<;ﬁ s dfmpreés le
= 2 > - G fe . @,
_cﬁrcllalre du th.1 , 1la fonetion é, {2 )= zzh g,h%iz+aew.“ﬂh+mz Fise
est continue ponr ﬁ é R , et comme 58}” ﬂﬁfﬁ ; 11 existe vy nombre
r/)»O tel gue %,(z fo pour % zg«g T ; ce oul ﬁemﬁatre is nrcpcsL%i@L;
ﬁ : n
- { 3
COROLLAIRE.- Soient (& g} prh_ et | @n n B % 13) deux
Hyeo oy

-

séries entidres sommables dans un mBne poélvevliindre ouvert P de centre 0.

2w con- & oo -3

2

|
{

e v~ eSS, reee

lair que le rayon de conver— |




5 =

Si, dans ce polycylindre, 1@% sommes des ﬂ%uy géries sont égales, on ¢

&WUW$'NQ&EQ’CanﬂtA

2 4-\
ORt 8VES a@ﬁ/

neur L

d?i dice

‘Raisonnons par

du principe des

S
sommable

-1

Gdans

dlune série entitre sealaire &
va-riables dans un corps valué

{les fk é%&zt supposées sommables
obtenue soit identiquement nulle ;

gue l'on a encore une série entidre

coefficients gue fk

dzns un corps valué complet guelcongue

ant & X, la somme g, d'une gérie entid
EA G

, mais par rapport

& coefficients entiers,

identiquement nulle en

substitu-
re sommable, ayant les pmEmes
des variables & valeurs

xr .

L'unicité des coefficients d'une série entiére scommable dans un voisi-

ns ge de O résulte encore de 1z proposi

%ian

uivah,e z

B S ety
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- -
PROPOSITION 3.~ Soit (%’;;&zn) pne série entiére de ravon de convergence

) .
R>0 ; pour tout entier m> 0 , si on pose v (z) = > Cﬂzﬁ , on g
Rzmwmtd

X

Tm(z);-g(zm) et par suite, €+ @,iz%-“a+@mzm~#ﬁ~*m{z) est un développe-
1 . 69 BT
ment asymptotigue de ls fonction «;Q (z) = s, @ﬁzﬂ au voisinase de O,

suivant 1'échelle des puissances entidres de z (Fonclh.var.réelle,
aﬂapavﬁ 3 2)

E ffe% éori P {z)=g"H sost C Bl )
In ef » On peut ;m_re 5 m(?) % {ﬁm gF € pnZtec et Cp B Hioe)
P s % : e 8 Z Py 1{.:.1 iy & 3
et la série enticre o C o2 es“s convergente pour |z §< R , donec.
=4

sa somme est une fonction continue {ecor. du th.1) et a fortiori bornde

au voisinage de O, autrement dit ona V¥ M)*G(zmﬁ) o(z Yy

séries entiéres dans une série entidre.

¥ 43
1 - : : f,
(% % {z??oaagzﬂgz ) &/iﬂ‘i genasﬂ }Z,; eavp 18. §0§ZKZ&

(v5)

. 3 e & - 5 2 ¥ 3 .
d'une série entibre sommable dans un pelif@mjﬁdre cuvert P de cenire O,
‘ff!: 341
aéfimi par |z | < 7 U1<€kg<D) - Sofent (b lmy,c..,m )u ,5?3.,,5;@"2 3

£

“
guver‘c Q de centre O daps X* . On pose &y ﬂﬁugaq} =

‘if,-ﬂ ﬂ.g ﬂg é‘ bli
(m,,“a,m )ad .-.n_* ef (;; Uy soonsin 1) = 2. 2 b ,..,m )i
{7y ) L’f]; q 9 %'yﬁe’fi) = a !
g .
Eaﬁg ‘E“egaq% q pour tout point (113}:%(;2 - Soit Wj} ug point de Q

tel gue 1'on sit

74 H % L 7 .
(ju égwwsz}.i%) r, .pour .‘igg;{;? .

$ -
s L8

Alors., la famille dea éléments
: »

W gﬂ“' = Ty s
{?) &{n g&&gnp b lr~ _i,i r}gﬁggabgrk,ﬁq)mﬁ osaq Jq
a;fzﬁ_ =4

of (ﬁ‘i’”’n ) parcour j{’ et o& , pour chague &1lément '(ﬁz,»u,np}

oo,

et chague coupld d'indices -(kgj) (1 < i<p, ‘i:{:kgnj), chacun des &1&-

g " ’
'ments (rkj‘l"“’?rqu) parcourt AN * , est sbsolument sommable dans B ,
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e ¥ a. 1 g = : . = i 2 P
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e e T
1z famille (1) est 1z famille "réunion” de %outes les familles
s

ainsi obtenues pour toute

I1 suffit de montrer que lz famille {1) est sbsclument sommable 3
le reste du théoréme se déduit 2lors de liassocistivité des familles
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51 a.
&,iﬁgp°ogﬁp}fg?i&?§a¢?gQ}} “gaagﬁizfgaaﬂa%}} £
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Chacun des termes de laz famille (1) est de la forme ¢ j‘,ﬁg 4
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est dbsolument sommable ; si Gim 25&4.@mﬁ} est 1z somme de cetie f&WLLleg

le th. dfassociativité montre que, pour le point (a;,,ungaa) considéré
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sz somme est nne fenetion holomorvhe dans ce polycylindre.

De mBme, en vertu dun cor. du th.2 :
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PROPOSITION 6.— Soit B un ensemble cuvert dans z2 s By (1<kg p) 1
3 2 i

p fonctions scalaires holbmorphes dans B , A un ensemble ouvert daus z?

e

contenant 1llimage de B par {gﬁ,a@u,g )+ Si 4 est une fonction

holomorphe dans & , la fonction composée .§{gﬁsﬁw@5g?} est holomorphe
dans B .
De facon imzgde, toute fonection. caﬁﬂsﬁ 5e de fonctions holomorphes
est holomorphe . ' :

B

tions ‘holomorohes dans nn ensemble ouver

gL poily ¥ S Lo 2 T l
1éoire continue de E, X ... AE dans F . 381 4 §§e$ﬁ3§7f sont r fonc-
3 4

Qw“(.

)
. i
1on o4
? ¥ by
i

%

Eﬁga@asE respectivement, la foncy

tion holonmorphs dans A & valeurs dans ¥ oo

A3

Bornons-nous pour simplifier au ecas r=2 . Il suffit alors de remﬁrcua“

. est nne fapille absolument scmmable dans Eg de

4e
Jo B df > et
; : 3 11le zhsol ; XN ng
somme § , et (jga}yéiﬁ une famille absclument sommable dans Eg -
= :.e ﬁ‘/ ,z _\ '8 " - bt : = S as = )
de somme b , la famille (]x) jguﬁjiikzjajé 1 xq ©5% absolument
sommable dans F et a pour somme i;éeifi ; puisqgufil existe une
‘ T {f i
§ 55:’;_. ?ﬁ{ -&:Q i

> < ‘e § i
constanite k >0 teliegue | | Z . .2,
ot y: i g=- ? . 2 ..g i

Jod Wb
B
i'.l.!
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&
i=
B
D
=1
{?‘
€3
]
r.{u

vppliquers cette rewargue aunx séries entidres dont
£ P . P . -
’wa?es a %,? et +, au voisinzsge d'upn point de 4 .

COﬁOuLAIRan Soit ={f, ,.0.,F ) une fonection définie dans un
§

ensemble euvert L ¥ et & valeurs daus 22 tonp cue f s0lt

heolomorphe dans A . il fz2ut et 42 suffil gus »ﬂavaﬁe des fonetions

i - o, . - i s >
scalsires f% {(1€k<q) le soit .
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= 43
Vi e Soi .t -ng:? g D w5 = ..a"iu (j Z ? e s 2 13 1.
PROPOSITION 7.- Soit { (z,z,, *Jp> ié}A R A.e0 ] p

centre 0 . Alors, pour 1€k<p , la série entitre de ferme géndral

{ Ao %
T

5) n e s e B o
{j/ k ﬂﬁn:}a Py ? k 4] CLWC\?\WC“,
e P 5 Lo hewwie
est sommable dans P , et sa somme B8t égole 4 la dérivée tislle
’ o
D, £ =1(0L]/03.) .

pai nt {zj)v , est sommable pour tout u

iz coefficient de‘ak dans cette série nlest sutre que la série entlére

de terme géndral (5), cette derniére est donc sommable dans P § en outre

{

lz somme de la série obtenue par ls substltntion considérde est
" : P

5 (= Zysecas L+azgaﬁugz }, et la série entidre de terme géneral {5) est

‘le terme constant de la gérie @ntié e f{en ak}'de somme

: {P (7 1,&@%z?+u%ﬁ,agzl %ﬁsfz,,aunz }}/ u,. » qui est convergente pour u,

assez petit et fc : la somme de 1z série de hterme général (S5) est done

&gale & la limite de (43{z$;gagzﬁ+uk,ﬁwgz ) mz?,cagz )%/ . lorsque

1}

5} tend vers 0 f{cor. du th.i ce guil démontre la proposition.
1 _ %

COROLLAIRE. Soit K un corps de caractéristigue 0 , gt soient g?k

p fonctions & valeurs dans E , sommes de séries entidres sommable

dans P et telles gue Digk = B}{{*«j vour 1<ig<p et ?{i«“k‘gp .

11 existe alors, pour tout CE€E , une série entibre sommable dans P

et une seule dont la somme ¢ soit telle gue 9{0)=C et
= £y pour 1< k<D -
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S+ Appiication ¢ pulissances ndgatives et puissances fractionnzires

de fonetions holomorvhes.

Dans ce n°, nous supposerons que ¥ est une glgébre normde complite

)

sur ¥ , admettant un 8l&ment unité & .

PROPOSITION 9.- Soit [ une fomction & valeurs dans E , holomorphe

ez =

dans un ensemble ouvert AcC ZP . Alors l'ensenmble B des vpoints de A

tels gue ,g {zfﬁagﬁzg} soit inversible est un epnsemble ocuvert. et
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' iy i

Tout revient & montrer gque =i une série entidre {Qiﬁ n %1 @nzpﬁ}
?tﬂ p -
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oM CHAPITRE II (Etat 1)

v POITCTIONS HOLOMORPHES D!'UNE VARIABLE COMPLEXE.
P
- \:\)\Q/ A

,_ ;

1. Prolongement analytique dfune fonetion holonorphe

1. Lc principe du prolongement analytique.

P

Dans ce X dédsicnera le corps des nonbreg réels ou le corps des
iy &

nonbres complexes, E un espace norné conplet sur K -

PIOPOSITION 1.- Dons llespace K& , soient P et Q deu: polyeylindres
ouverts, de centres 4 g:;_ 'E; , tels gque PNQ ne soit pos vide .
Soiemt f(X)=2,¢, , 4 vi::ru?;ﬂ”*‘“{z-\:vma%}z"? la somme dfune série
Aidme s 5 B L %
. entilre par raopport oux ;=85 5 80 ommable dans P , et %{%} =
2R ey oy % - P E
= n, ”)Mﬁ {}r_? Dﬁ’) H,{:fgwsgj P 1 somme dfune série entiére par

g? (®)=¢g(x) pour tout Xé€ PNQ .

p 8 t

gqui est convexe ; la fonction }a{t):éf (% 45y -X }}é 9
est donc une fonchion holomorphe de la variablc rée
: valle ouvert I conitenant EO,? . _f,}ésigmﬁ.s par @ ia borne cupéricure de

1'eng emle A desc t tels que O<t<1 et gue h(s)=0 pbur. Oss'g*i; z
on o par h]po{:;_ se 0 >0 , et il e56 €
nous azllions montrer que p=1 ce qui dérontrera la propositvion. Dang
le cas contraire, la fonction hi(t) serait égale & 1a‘4somme dtune série
entilre en t-p , convergente daﬁs un intcrvellc ouvert de ceatre p 5 maeis
ona hi{t)=0 /poar tout + tel gue. O<f<p , donc dloprés le principe
des zéros isqlés,' les coefficients de cette série en t-p sont tous nuls

)

on o donec aus i ?‘e,(%):{) ponz p<t<ptw , o o >0 ; maks cels est
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2,

ltamplitude de z comprise entre 0 et 2% , B est lt'ensenble des
z#0 tels que ’%g gty 5T - T'ensemble ouvert A4MB est non connexe,

seg deux camgasam%es'_cmmazés H. et H' étant respectivement définies

par ?T"'(%(M T et . 2% . Soit flz) :‘{?zg el§/g dans

— Y oo -
A, é’;fﬁ} =Jiz| 627 "2V ° Gapg B 3 ona (£(3))°=z dans A et
fgiz}}s?zz dans B , et par suite, comme £ et g sont contlinues,
ce sont des fonoctions holomorphes dans A et B respectivement
(chap.I,$2,th.1). Uais dans H , on & §'=27 48 , d'od £{z)=gl(s)
et dons H , 6'=6 , ot f{z)=-glz) -
2} Lorsgue X= ., au lieu de suppoeser qus 5§f3{3& =G (%) dans vn ensem-
ble ouvert non vide U~ ANB , 11 suffit de supposer gue

s ; o :
V définie par p éguations de 1z forme o (z;)=f
{(1¢k<p) . UNT étart supposé pon vide. En effet, si A€ UNT ,

les dérivées partielles de ﬁ" an peint & sont égales respsctivement
aux dérivées éaf%ie‘ilésae mémes indices de ‘la restriction de h &
UCNY 3 comme par nypmﬁeqe ces dernidres sont 0
entidre (éar fappov‘t agm ::»:.-»a. ) égale & hix) dans un pelyeylindre
ssgez petit de cezﬁ;re & , & tous ses coefficlents nu_vlsé ce gui montre
gue ?5 { %}r} %@,{,}i} ﬁané pn vois iza/ge de 4 par rap g}{mt 2 ANB .

Si EKE=TRou K‘m C , et p=1, il suffit de supposer qus §3 {x )= cas,{ X}

dans vne partie M de ANEBE telle gue 1l'intersection de I et dtun voisi-~

o
&
i)

0%
@
Q
]

mpact UcANB dfun point de ANDB soit un ensemble infini .
En effet, il existe slors un point L e U  adhérent & une suite de
incts ) de U tels gue h i z .}=0 pour tout n ; d'aprés

-

=i 5 : & 2 -.in.
2 des zé:ms E.SO?.@S?.GE g hisx =0 dshns un voisinage de b

o
o2
S
¥
S
1]
te1)
0
s
o
e

MB , et on conclut comme précédemment .
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daons B , est alors holonmorphe

4,

pour tout couple dfin

Pour tout indice o ,

et holomorvhe dang Aa

tel gue A kg 7 P

gt dang leacuslk

- = "% 2 o o whw 2
pour tout o tel gue %é;%g s en vertu du thl - -
: ; v ok wn
i Z £ e rd o s & e P T % o e o 2 s Form 3 B ey e
2. Jomaines d'existence ma-ximsux. Toipis sSinsuliers. CLALON. -
Lol AR - ST T

»

Soit A un dommine dans K* , et ¢ fonetion holomorphe dans A .

ey
4]

Gansidérons llensemble U des fonctions holomorphes définies dans

domaine contenant A , et prolomseant { 3 il est immédist que JUC

ordonné par la relstion ¥ q, est une restriction de h 7 est inductif

: = ; z - = - P
en vertu du th. de Zorn, il admet donc au moins un élé ment maximal %

post

Rdiscpaah

W"aﬂ\)

- €8t un prolongement analvtioue moazims) g s et qu

-

le domaine 4 ok est définie §ﬁ est un domsine dlexistence meximsl

pour un prolongement anslyticgue de {ou par abus de langage, pour
% (o3 b7

£ elie-pBume) .

Si-AG est vn domaine dlexistence mazimsl pour ‘g , 11 résulte aussit

&l .1 gue le prolo ﬂeme*ﬁ' azimal de [ dans & est uniogue 5 .
dn th.1 gu prolongement m 1 g a st upig 5i

AgzKp slonly o ga?uﬂ seunl aamalqe dt eAistance-mazi?al pouTr g .

0
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Deux routes y, Y! sont dites

&¥de 11'i

E?0§398ée dfune route est une route.; la juxiaposition de deux routes
st Svidemment encore une roubte..
.+ carrossable

primitive dfune fonction en escalisr 1l'ensemble des points dtune telle

route est appelé ligne brisée .

Remargue.~ Il est essentiel de noter que deux routes définles dans
DI, & %
g le m2me intervalle I et ayant méme ensemble de points Ix@:‘fﬁ‘, ne
| sont pas nécessairement équivalentes ; par exemple les routes dans
| “uwmm C définies par les applications 6 —s & 2nis de E:O9f dans C

s % 1 -

& ont toutes pour ensemble de points le cercle §z§:? , mals pour
o) _ | & .
QL des valeurs distincies de llentier n > O , elles ne sont pas

€quivalentes.

' . o . - o
On no*erz que Sl'y est une route définie dans I , a valeurs dans K
vy, Usign)

H
®
3]
*’cj
f@
V
&
(>
b
@
,r:'
b
L0
e
b
i-
[q.\
(D
-
I
‘:‘g\
e
)
)
W
-
Nt
Q
&
fond
©
0

=
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Il résulte aussitst du th.1 da & 2. gae 8i vy et y* sont deux cirecuiis
déformables 1'un en 1l'zsutre dan g éa} s Liindice de y et 1l'indice de y!
par rapport & g sont égaux. De méme, pour un %ié&gi% donné vy dzns {3 @l

itindice &+ up point z . par rapport & y est fonotion continue de z dans
le compiénentaire éﬁavera} de 1l'ensenmble y{I) des points de v , comme
on le voit, solit directement, soit en reﬁar@aaﬁ% gue l'lindice de g+h
par r&yp@rt ay est égal 4 celui de z par rapport & y-h , et gue 1l'on
passe de y & y-h par ane déf@wﬁa'ieg dans | %)ZE s 81 h est en
valeur obsolue inférieur & la distance de z & vyi{I). Comme 1'indiece prend

see valeurs dens l'espace discret Zi » on conclut de ce qul préebde gue
i1*indice d'un point par rapport & y est constant dans toute composante

conneze (ouverte) du complémentsire de 1'ensemble des points de y .
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holomorphe dans P {comme fonetion ré@igf gue de e ), On 8
.
£ o~ i 55 P C,f B da;r ‘.
| 22 = Jog(y{b))-loglyla)), et par suite oJ (| —= )= Amly(b))-
Jé/ Z ! o : a’éf 74
~tmlv(a)), en dbsignant par Amiz} 12 mesure de llamplitude de z
~ & e -
appa rteqqaﬁ 2 1'intervalle gw%’ +G é - Par abous de langage, on git
of g éﬁ i3 ws g A 1 % = . v i
@nesfe gus o (! —=) Dpour une route lcongue y contenue dGans
&2

& C A3 & S = i 3 3 = o2
%uggi% s 8t la vorisation de l'amplitude de 2 le long de y . 51 vy
;,./J. & : 1 = z % e s k- T
egt pn cirenit 4%indice n par rapport & O , lz variation de llampll

peuve .
v > o Z. s x B 73
qaeie 5 ng un intervalle I = |[a,B) , & valeurs dans (

déformtion de vy en un chemin carrossable v¢ dan

prop.1) conservant les extrémités de v ; en outre, si y' et y" sont
deux chemine carrossagbles déformés de y dans g éag par de telles
@éfd”ﬂaﬁs@ﬁ% y' et y" peuvent &tre déformés liun en llautre dans

%a% par une déformation de wéme type : en ralson du cor. du
&, & ;
@L 1 du gsa » 1a "varistion de lfapplitude® de 2.z le long de vy?

et le long de vy" sont ézales. Cette varismtion ne dépend donc gue dun

chemin y initial, et on l'appelle encore la wvaria tisn de liamplitude

de z-a le long de y -

Il résulte aussitdt de ces 46finitions gue les varizations de
ltamplitude de z-2 le long de y et 1= leng de liopposé de y mont
opposées ; si y, et yg'sant deux chening dans 5 zag tels que la
juxtaposition d2 ces chemins soit définle, 1z waristion de 1’ampli-
tude de z-a le long de ¥,V Y, est la ggmme des variations de

l'amplitude de z-a le 1Gﬁb de y, et ie long de y, .
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2. Im formule de Cauchy.
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THEOREIE 1 (Céuehy).~ Soit A ¢ € un domaine coniractile, et soit &

une fonction holomorpvhe dans A, & ¥

leprs dsns nn espace de Bawnach
o

cempiexe & . Pour tout

tenant pas & l'ensemble
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62 p gy 1VINGigce de =
) B o ey L e
Posons 4 (z)=({ (z)
ramn et mal YT AN S Aeme 25 A
DALY fid»_-\ﬁ»\._&;ﬁs: LHENE 2

= L£i(x}, on volt done

Ln
wand

W
3]
I3
o

st holomorphe dans ce domaine. En vartu du th.2 édn

e
9.(z)éz=0 , ce gui, par définition de 1’indice de x par rapport &Y

démontre 12 formule (1) .
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&

PROPOSITION 2.~ Soit v une rounte guelcongue (a-chevée ou non) dans

a4 o
GEeLL

et soit %y une foneciion 46finie dans llenseuble vi(I) des points de v

i 2 5 & £ 5 ~ 4‘7@ f 5 N
et intégrable le long de y . Alors ls fomckion [ (z)= | Qgégégg
= 2 8 ,\,,(E - 5l
y ¢
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7

{2) . » @k z,‘;g’ %‘(X;éﬂi‘j

y (z-a

Bn effet, on peut derire, pour v%zwaax%%'
, . :

1 - 1 : g,g Z2)
Bl _ ! Tl o +7.
- (x-a)(1- =2) % (z-a3)
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PROPOSIZION 3.- Soit AC €~ un domsine, et soit g? une fenection continue
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fra
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e

e
aleurs dans un espace de Banach complexe & , et T

@&

v
E<p et les 3, arbitrairec, chacune des fonctilons

B, > o0 : a s ‘g0it holomorphe dang la coupe de &
Zy, > 4 {aig. 28y 19%) 0 Bypgs ga?} goit holomorphe dane oupe 4
Qo 45 : :
S "t s S A & )
au point (8,,-..,2, ;}ﬁ?,gay) pourvu gue ceitte coupe ne soit pas vide.
= peihy : o y
Dans ces conditions, [ est holomorphe dans & 3 en cutre, pour tout

e
Ay

o e o : : G
polyeylindre fermé P = [ | D, , de senire ﬁyﬁ{agga&?ay} , contenu dans 4 .
1 sy 5 02 CERVEE 5t
Re't. . :
en & , en tout poink {%?ﬁabu—zﬁ} intéricur & P , lo formnle
&/ “l\f
s % Q # % \ gi“\\\r" .
4 7 TRy =
(4} 1By 98500052,) b \ 5 Loy
N ; 3 & 2 & i
{ o ooy it 2 : L@,r s b L s 4
[ r.7,..7_4fla, 47 8 sess B 4T € et & P/ \
S o SR el L I B $BptTpe BIC .0 at. ..dt
e B} § ey 1%, A
(2" J, (alere iz )...latre Pz ) i
A A% T it N D
», désisnant le rayon de D, , et /A le cubé O é%kg 2% (1€kgp)
dans RP . Enfin, la série de Tayler 2, C ¢ et 5
e p — n,een (2,8, ) oaizhmapE

e
12

ig ? au point 4 est sbsclument sommoble dans 1'iptérieur de P , et on =

7~ £ : 4.
- | £la,+r.e*® ,...a 4r_e P)at. dt...dt
1 v h i ? ‘ 1 2 AR
(5) B = : o T : B wewe
= 4 PRI 4 s B /{: G, @& A% A : 5 <
L. P 21 0y tra sty ire B3P A
Soit Vi le cercle de centre a, et de rayon Ty s parcouru une fois
dans le seus direct. In appliguant la formule {1) , par récurrence

sur k , & chacune des y, , on obtient 1z formule

i ‘ {'7 Vi
: . / f . -
. [ dx, ,? dx o (§(23§. ”A?)§%E
et i 20 3 2 0 T s
1 % £
ot ausaitBt (4) en veriu du th. de Lebesgue-Fubini. {ls fonetion qui
t intégrée zu second membre de (4) &tant évidenment continue dans £& 3.
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