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Tout espace vectoriel topo logique sur C est, par xostvzctlan du corps
ﬂaavaireag un @gpec@ vectoriel topologigue sur B . iL’homothétie come-

1
%e x -»1ix esgt zlors un dLCOmGTQthmﬁ de l= structure d&’egpace vecw
el tGOOLGJiQUG ﬁu R ; varlizann 1@1 = <1 , Hec1®”0§uemaﬁg9 tout
zle nt un tel sutomerphisme a une
CLurc eorﬁlexe &@%ociéa Taut uvveww¢" (resp. mjperﬁl%n A@ymé)
2!

1 coritieni un et u% hevl ﬂjpbrniar (W*spﬂ ‘hyperplen fermé) Cﬁﬂﬁl pd=1

Tcutes les wotions féiat5V 8 & la comvexitd =t sux cdnes su wnageﬂi le
corps deg waaiaireg restréint & R.

Pour que A soil convexe il faut et il suffit gue A coéntienne ton

5
de gravité d’un nombre -fini de m&seés positives portées psr des points de A

Laemples. =¢ s & , une variété lindaire sont convexes. ;

Les 2 demi-espaces elgdbriquement ouverts (resp, fermés) définie por
un hyperplan sont convexeg. Si est une Sefion erma i Gﬁu@ﬂ@l@ p{x)< B
{tean S 2 < 23) el S ¢
resp. pix)g RB) eont convexes. =

75 3 ).:;s,.r A n% o = A ‘ s T :‘. T i

Toute intversection de eonvexes t aﬁ,ﬂ@ﬂwﬁfﬂ B1 & = o Tl s'po&r

e ' - - - iel

~

qufune pertie A = 1| A, B&oit convexe, il Faut et 1l suffit que caacue A

.‘. {4

soit convexe : donc t@wi‘péﬁaliélotéﬁé de ~est comvexe.

s
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et j° sont Z scalaives, A A +/5B  est convexe .
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du graphe de £ .
(Ax +(lw}%}xj”} \.<§ (reupc <) Af(x) _+(l~»ﬁ,f(*r”33 pcm tout ;’ioup};e

de & (}OLI}"G@ distincts x, x? de M, et OL A L1 , et plus généralement
: 5 3 S8 .

_Queg pour toute famille fiﬁi@ (Xizlggiggsde D ;;2 points ﬁiétlncts

de T’ y et toute Tamille (f&i}lg o de p nombres réels A 0 GQ’J&Z.L{I.

2 A, =1, 008 f¢f 2 *}“’1 %) € (resp. <) 2, ‘}Q,_:f{:._i} : si g est le cen~
i = , 2 1

tre de gravité des points % affectés de masses j%i 20 dg est au-

dessous (resp. stvzctNMﬁnb su~dessous) du centre de gravité des B,

affectés des me’meg nesses,

striciement comnvexe), il faut et il

o

Pour gue f scit convexe (res

suf it que, pour toute droite réelle D¢ & , 1s restrictioh de £ 3

DE  soit convexe {(resp. Stfict@ment cemgeye} s pour que f soit econ-
vexe, il faut et 11 suffit que l’ensemble des Qairsm de EXAR situés sus

dessus du graphe de f soit convexe.

Une semi-norme p est une fonction convexe 29 5 telle gue
e

Hﬁ-
(618

liné

p{j@, %) = i i,%p{z)“ Ls valeur I’*solue d’une forme aire est une semi-
norme. Toute semi-norme est continue pour 1z topologie localement cone

vexe la plus fine. L’ensemble A des points x tels que pi{xyY<d 1 , est

h

1

un ensemble convexe disgué sbsorbant, dont tous les points sont internes

a
et

(voisinage de O ocuvert disqué convexe pour la topologie localement

Par ailleurs, si p est une semi- -norme, l’ensemble des x tels que

et de voisinage fermé de O pour la topologi

o(x)< 1 est convexe, disqué
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81 mointenant nous f%ﬁZEQEQFS gue les polaires des parties borndes

de E sont lcg volcinazes de eouvez&% disgués faiblenment fermés de B!

)

o

(9]
fort, nous veyons gue, i E est sous—tonneld }cq polairer deg parties

8

- Tad

% egveces B ,B! fort, forment un sysitdme Pon-
damental de wolsinapges de O . de 1?am®f@y et gue les poilnires des voisi-
de cha-tcun dsux forment un systine Zondamental de parties

oute pdw%%e caﬁv cxe disquéce abssrhante Zaible-

Remarguons enfin que % 1lsqg

2

- W < Y A TS £ - o ok o o § 4 3]
ment fermée de B cst toujours un %@Lﬁiﬁwﬁgﬁ fort de O .

O dppelie bidusl de I le dusl de B! fort. Lm forme lindaire

23 %,2%> est faolblement done foriement Cﬂ@%iﬁtet et par sulbe
"

d8finit un Slément x de BM ; 1'application zreﬁax de E dans 0" est

- e . 5 - s -‘;
lindaire bilunivogue, donc permet d¥identifier E o up ﬁﬁ**wefpaeﬂ algh-
' & : o ; § b 43 Sk Lty LS i - Taad L & . o % 2 8
brigue de E¥ . E est Gense dans EY muni de 1o topologie faible ¢-(E8,51).

flais i'application % = x nilest pas en géndral continue ; si on munig

]

Bff ge la topelozie forie de dual de B! , ou contraire la topolosie ds E

i‘

est .moins fine gwe 1o topolegle indulie par Ef .

Un svstome { aﬁnQQCﬂL“f? de G e 1a topologie de EY fort est constitué

5 P

par les adhérevces fa-ibles dans EY des toaneaux de E absorbant les par.

4

ties borndes. Pour gue E¥ indulse sur E sa topologie initizle, 11 faut

3
et i1 guffit gue E seit Sous-tonneld s+ alors un systiime Fondamental de

leg adbérences faibles des voisina-

o
G
o)
&
=

volsinages de O de E% eat form
zes de 0 de B 3 8i E est métrisable, 11 en est de méme de EW s Bi

. e e :
est normd, BY o3t un espace de Banach, et x —> X est une isoméirie.
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